íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, 1 ËÕÒÓ, 2008 ÕÞ.Ç.

ìÉÓÔÏË N 4, 5 ÍÁÒÔÁ 2008 ÇÏÄÁ.

1. îÁÒÉÓÕÊÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ËÒÉŒÙÅ É ÎÁÊÄÉÔÅ ÉÈ ÏÓÏÂÙÅ ÔÏÞËÉ: Á) y^2 = x^3;

Â) x^3 + y^3 = 2xy;

Œ) (x^2 − y)^3 + x^2 + y^2 = 100.

2. (úÏÎÔÉË õÉÔÎÉ) îÁÒÉÓÕÊÔÅ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ, ÚÁÄÁÎÎÕÀ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ x^2 = zy^2, É ÎÁÊÄÉÔÅ Åč ÏÓÏÂÙÅ ÔÏÞËÉ.

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÇÌÁÄËÉÍÉ ÐÏŒÅÒÈÎÏ- ÓÔÑÍÉ Œ M at_{nn}(R), ÎÁÊÄÉÔÅ ÉÈ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ É ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Œ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉÃÅ: Á) SL(n); Â) O(n); Œ) Sp(n).

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ U (n) ⊂ M at_{nn}(C ) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÌÁÄËÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØÀ. îÁÊ- ÄÉÔÅ Åč ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ É ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Œ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉÃÅ. 5. ðÕÓÔØ A { ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÁÑ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ. òÁÓÓÍÏÔÒÅŒ ÍÁËÓÉ- ÍÕÍ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÊ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÊ ÆÏÒÍÙ ÎÁ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÓÆÅÒÅ, ÄÏËÁ- ÖÉÔÅ, ÞÔÏ A ÉÍÅÅÔ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÊ ŒÅËÔÏÒ.

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌØ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÐÁÒÁÌÌÅÌÅÐÉÐÅÄÁ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ŒÏËÒÕÇ ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÎÏÇÏ ÜÌÌÉÐÓÏÉÄÁ, ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ÐÁÒÁÌÌÅÌÅÐÉÐÅÄÁ. 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÍÁÔÒÉÃ ÉÚ M at_{nm}(R) ÐÏÓÔÏÑÎÎÏÇÏ ÒÁÎÇÁ r ≤ min(n; m) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÌÁÄËÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØÀ, É ÎÁÊÄÉÔÅ Åč ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ. 8. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÍÁÔÒÉÃ Œ M at_{nn} Ó ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÎÙÍ ÔÉÐÏÍ ÖÏÒÄÁÎÏŒÏÊ ÎÏÒÍÁÌØÎÏÊ ÆÏÒÍÙ. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÜÔÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÇÌÁÄËÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØÀ?

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : RP^n → R^{(n+1)(n+2)2} , ÚÁÄÁÎÎÏÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ

(x_0 : x_1 : : : : : x_n) → ( x^2_0 A ; : : : ;

x^2_n A ; x_0x_1 A ; x_0x_2 A ; : : : ;

x_{n−1}x_n A ) ; ÇÄÅ A(x_0; : : : ; x_n) { ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÁÑ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÁÑ ÆÏÒÍÁ, ÑŒÌÑ- ÅÔÓÑ ÇÌÁÄËÉÍ ŒÌÏÖÅÎÉÅÍ.

10. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÌÅÄÕÀÝÕÀ ÍÅÈÁÎÉÞÅÓËÕÀ ÓÉÓÔÅÍÕ

A B

C

D E F

G

ôÏÞËÉ A; B; C ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙ É ÚÁËÒÅÐÌÅÎÙ Œ ŒÅÒÛÉÎÁÈ ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÇÏ ÔÒÅ- ÕÇÏÌØÎÉËÁ. ôÏÞËÉ D; E; F; G ÐÏÄŒÉÖÎÙ, ÎÏ ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ ÄÒÕÇ Ó ÄÒÕÇÏÍ ÒÁŒ- ÎÙÍÉ ÖčÓÔËÉÍÉ ÓÔÅÒÖÎÑÍÉ, ÉÚÏÂÒÁÖčÎÎÙÍÉ ÎÁ ÒÉÓÕÎËÅ. œÏÚÍÏÖÎÙÅ ÐÏ- ÌÏÖÅÎÉÑ ÜÔÉÈ ÔÏÞÅË ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Œ R^8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Á) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÌÁÄËÏÊ ÄŒÕÍÅÒÎÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØÀ É Â) ÄÉÆÆÅÏÍÏÒÆÎÏ ÄŒÕÍÅÒÎÏÊ ÓÆÅÒÅ.