Zadaqi po TFKP – 10

GorovØt, qto na Rimanovoæ poverhnosti C dostatoqno meromorfnyh funkciæ, esli (i) dlØ l¸byh dvuh toqek p, q ∈ C naædœtsØ meromorfnaØ funciØ f, takaØ qto f(p) ≠ f(q) i (ii) dlØ l¸boæ toqki p ∈ C naædœtsØ meromorfnaØ funkciØ f, takaØ qto f^′(p) ≠ 0.

1. Dokaßite, qto na gladkoæ kompleksnoæ krivoæ, vloßennoæ C P^N , dostatoqno meromorfnyh funkciæ.

V sledu¸wih trœh zadaqah predpolagaecØ, qto na C dostatoqno meromorfnyh funkciæ.

2. Dokaßite, qto dlØ l¸bogo celogo m i dlØ l¸boæ toqki p ∈ C naædœcØ meromorfnaØ funkciØ f, takaØ qto ord_p(f) = m.

3. Dokaßite, qto dlØ l¸byh toqek p, q_1, . . . , q_n ∈ C naædœcØ meromorfnaØ funkciØ s nulœm v p i pol¸sami v q_1, . . . , q_n.

4. Dokaßite, qto dlØ l¸byh toqek p_1, . . . , p_n ∈ C i l¸byh celyh qisel m_1, . . . , m_n naædœtsØ meromorfnaØ funkciØ f, takaØ qto ord_{pi} f = m_i dlØ vseh i.

PrimeneniØ teoremy Rimana-Roha.

5. Dokaßite, qto dlØ l¸boæ toqki p ∈ C suwestvuet meromorfnaØ funkciØ s pol¸som tol~ko v fftoæ toqke.

6. Kakova razmernost~ prostranstva golomorfnyh 2-form na C?

7. Dokaßite, qto dlØ l¸boæ toqki p ∈ C naædœtsØ golomorfnaØ 1- forma, ne obrawa¸waØsØ v nol~ v fftoæ toqke.

8. Dokaßite, qto dlØ l¸byh toqek p_1, . . . , p_n ∈ C i l¸byh kompleksnyh qisel r_1, . . . , r_n s nulevoæ summoæ naædœcØ meromorfnaØ 1-forma s prostymi pol¸sami v toqkah p_i, priqœm vyqety v nih ravny r_i, a vne fftih toqek forma golomorfna.

9. Dokaßite, qto l¸baØ meromorfnaØ 1-forma razlagaetsØ v summu 1-formy s prostymi pol¸sami i 1-formy s nulevymi vyqetami.