Zadaqi po TFKP – 7

1. Pust~ D – oblast~ v C , a f – golomorfnaØ funkciØ na D, ne ravnaØ konstante. Proizvodnoæ Xvarca f nazyvaecØ meromorfnaØ simmetriqeskaØ 2-forma S(f) na D: S(f) = [ f^{′′′} f^′ − 3 2 ( f^{′′} f^′ )_2] dz^2. Dokaßite, qto S(f) = 0 togda i tol~ko togda, kogda f – drobno-lineænoe preobrazovanie.

2. Pust~ C – (ne obØzatel~no kompaktnaØ) rimanova poverhnost~.

GolomorfnaØ 2-forma na C zapisyvaecØ v lokal~noæ koordinate z kak φ(z)dz^2, a pri zamene koordinaty z(w) menØecØ na φ(z(w))(dz/dw)^2dw^2. GovorØt, qto na C vvedena proektivnaØ struktura, esli C pokryta kartami (U_i ; φ_i : U_i → C ), gde φ_i – odnolistnye (in¨ektivnye) meromorfnye funkcii, priqœm na pereseqenii U_i ∩ U_j imeem φ_i = (aφ_j + b)/(cφ_j + d).

Dokaßite, qto esli na C zadany dve proektivnye struktury P_1 i P_2, to proizvodnaØ Xvarca pozvolØet opredelit~ ih raznost~ P_1 − P_2, kotoraØ budet horoxo opredelœnnoæ golomorfnoæ 2-formoæ na C. Dokaßite, qto

P_1 − P_2 = −(P_2 − P_1), (P_1 − P_2) + (P_2 − P_3) = P_1 − P_3,

to est~, mnoßestvo proektivnyh struktur obrazuet affinnoe prostranstvo, associirovannoe s lineænym prostranstvom golomorfnyh 2- form na C.

3. Pust~ oblasti D_1 i D_2 ne ime¸t obwih toqek i graniqat drug s drugom po kusoqno-gladkoæ krivoæ l. Pust~ funkcii f_1 i f_2 – golomorfny v D_1 i D_2 i nepreryvny na zamykanii fftih oblasteæ, priqœm na l imeem f_1 = f_2. Dokaßite, qto f_2 ØvlØecØ analitiqeskim prodolßeniem f_1 i naoborot.

4. Pust~ oblast~ D leßit s odnoæ storony ot deæstvitel~noæ osi, priqœm otrezok l deæstvitel~noæ osi ØvlØecØ qast~¸ granicy D. Predpoloßim, qto f – golomorfna na D i nepreryvna na eœ zamykanii, a na l prinimaet deæstvitel~nye znaqeniØ. Dokaßite, qto f moßno analitiqeski prodolßit~ qerez otrezok l v oblast~ D^′, simmetriqnu¸ D otnositel~no deæstvitel~noæ osi.

5. Dokaßite, qto meßdu kol~cami

0 < r_1 < |z| < R_1 < ∞ i 0 < r_2 < |z| < R_2 < ∞

imeetsØ bigolomorfnyæ izomorfizm togda i tol~ko togda, kogda R_1/r_1 = R_2/r_2.

Ukazanie: bigolomorfnyæ izomorfizm kolec podnimaecØ do bigolomorfnogo izomorfizma ih universal~nyh nakrytiæ.

6. Postroæte podgruppu G gruppy bigolomorfnyh avtormorfizmov verhneæ poluploskosti H , taku¸ qtoby H /G bylo diffeomorfno poverhnosti roda 2.

Ukazanie: zamostite H pravil~nymi 8-ugol~nikami s uglami v 45^∘.