Zadaqi po TFKP – 8

1. V C P^2 rassmotrim sledu¸wie (ne obØzatel~no gladkie) algebraiqeskie krivye:

a) y^2 = (x − a_1) · · · (x − a_n),

b) y^3 = x^5,

v) y^6 = x^2(x − 1)^3.

Kaßdu¸ iz fftih krivyh C moßno sproektirovat~ na koordinatnu¸ os~ x. Soglasno teoreme Rimana, esli iz C vykolot~ vse osobye toqki fftoæ proekcii, to poluqennu¸ krivu¸ moßno odnoznaqno dostroit~ do gladkoæ kompaktnoæ krivoæ ^C s golomorfnym otobraßeniem ^C → C P^1 . Naædite rod krivoæ ^C.

2. KrivaØ, zadannaØ v C P^2 odnorodnym mnogoqlenom stepeni d okazalas~ gladkoæ. Kakoæ u neœ rod?

3. Qemu ravna plowad~ kompaktnoæ rimanovoæ poverhnosti roda g s metrikoæ postoØnnoæ krivizny −1? 4. a) Pust~ Δ – ediniqnyæ disk, G – podgruppa gruppy ego bigolomorfnyh avtomorfizmov, priqœm Δ/G – poverhnost~ roda g. Dokaßite, qto u G imeecØ fundamental~naØ oblast~ v vide 4gugol~nika, u kotorogo G otoßdestvlØet storony qerez odnu v porØdke a_1b_1a^{−1}_1 b^{−1}_1 . . . a_gb_ga^{−1}_g b^{−1}_g .

b) Qemu ravna summa uglov fftogo 4g-ugol~nika?

v) Dokaßite, qto esli narisovat~ v Δ l¸boæ 4g-ugol~nik s nußnoæ summoæ uglov i s 2g nußnymi parami storon ravnoæ dliny, to gruppu G moßno odnoznaqno vosstanovit~.

d) Vyqislite razmernost~ prostranstva takih mnogougol~nikov, s toqnost~¸ do izometriæ. Otvet: 6g − 4.

5. Na dvuh poverhnostØh s metrikoæ postoØnnoæ krivizny −1 imeecØ po zamknutoæ geodeziqeskoæ odnoæ i toæ ße dliny l. Dokaßite, qto ε-okrestnosti fftih geodeziqeskih na poverhnostØh izometriqny drug drugu dlØ dostatoqno malogo ε.

6. Na verhneæ poluploskosti H voz~mœm polosku 0 ≤ Re z ≤ 1 i otoßdestvim eœ kraØ po formule z ∼ 2z + 1. Postroæte oblast~ ploskosti, bigolomorfnu¸ poluqivxeæsØ rimanovoæ poverhnosti.