Zadaqi po TFKP – 9

1. Pust~ Q – celoqislennaØ kososimmetriqeskaØ forma na rexœtke Λ = Z^{2n}. Predpoloßim, qto Q ≠ 0 i pust~ d = Q(λ, λ^′) > 0 – minimal~noe poloßitel~noe znaqenie Q na pare vektorov rexœtki. Dokaßite, qto Λ ØvlØecØ prØmoæ summoæ podrexœtki, poroßdœnnoæ λ, λ^′, i podrexœtki Q-ortogonal~noæ λ, λ^′.

2. V predpoloßeniØh predyduweæ zadaqi dokaßite, qto d|Q(μ, μ^′) dlØ l¸byh μ, μ^′ ∈ Λ.

3. Dokaßite, qto u Λ suwestvuet bazis, v kotorom matrica formy Q prinimaet vid 0 · · · 0 d_1 0 . . . . ...

0 · · · 0 0 d_n −d_1 0 0 · · · 0 . .. . .

0 −d_n 0 · · · 0

,

priqœm d_i ≥ 0, i ime¸t mesto delimosti d_1|d_2| . . . |d_n (zdes~ my sqitaem, qto 0 delit 0).

4. Dokaßite, qto nabor (d_1, . . . , d_n) ØvlØecØ polnym invariantom formy Q otnositel~no smen bazisa Λ.

5. Na rexœtke periodov kompaktnoæ rimanovoæ poverhnosti C roda g imeetsØ estestvennaØ kososimmetriqeskaØ celoqislennaØ 2-forma Q, a imenno indeks pereseqeniØ v H_1(C, Z). Dokaßite, qto sootvetstvu¸wiæ nabor (d_1, . . . , d_g) sostoit iz ediniqek.

6. Pust~ V – n-mernoe kompleksnoe prostranstvo. GovorØt, qto kososimmetriqeskaØ lineænaØ 2-forma Q na V imeet tip (1, 1), esli eœ moßno zapisat~ v vide Q = ∑ c_{ij} dz_idz̄_j (to est~ bez qlenov vida dz_idz_j i dz̄_idz̄_j ) v kakih-nibud~ koordinatah z_1, . . . , z_n v V .

Pust~ Λ ⊂ V – rexœtka ranga 2n. Dokaßite, qto sledu¸wie usloviØ ravnosil~ny:

a) Na V suwestvuet kososimmetriqeskaØ 2-forma Q tipa (1, 1), celoqislennaØ na Λ.

b) U rexœtki naædœtsØ bazis (λ_1, . . . , λ_{2n}) a u prostranstva V bazis (e_1, . . . , e_n), takie qto matrica, vyraßa¸waØ λ_i qerez e_j imeet vid

(D, Z), gde D = d_1 0 ... 0 d_n ,

Z simmetriqna, a Im Z poloßitel~no opredelena.

7. V C P^N klass kogomologiæ, Puankare dvoæstvennyæ giperploskosti, predstavlØetsØ differencial~noæ 2-formoæ Fubini-Xtudi: ω = N∑ i=1 dz_i ∧ dz̄_i 1 + ∑ |z_i|^2 + N∑ i,j=1 z̄_iz_j dz_i ∧ dz̄_j (1 + ∑ |z_i|^2)^2 .

Predpoloßim, qto tor M = V/Λ vkladyvaetsØ v C P^N , kak kompleksnoe podmnogoobrazie: j : M → C P^N . Oboznaqim qerez Q usrednenie po vsem sdvigam iz M formy j^∗(ω). Dokaßite, qto Q – kososimmetriqeskaØ 2- forma tipa (1, 1), celoqislennaØ na Λ.

8. Postroæte primer rexœtki Λ ∈ C^n , takoæ qto C^n /Λ ne vkladyvaetsØ v proektivnoe prostranstvo.