Teoretiqeskie voprosy po TFKP

1. Dokaßite princip maksimuma, lemmu Xvarca i teoremu LiuvillØ.

2. Dokaßite, qto esli posledovatel~nost~ golomorfnyh funkciæ f_n ravnomerno xodicØ na l¸bom kompakte v oblasti D, to predel – golomorfnaØ funkciØ.

3. Sformuliruæte i dokaßite princip kompaktnosti dlØ golomorfnyh funkciæ v oblasti D ⊂ C .

4. Sformuliruæte i dokaßite teoremu uniformizacii Rimana.

5. Sformuliruæte i dokaßite teoremu o vyqetah.

6. Postroæte golomorfnu¸ funkci¸ s zadannymi nulØmi v C .

7. Dokaßite, qto ζ(s) = ∑ n≥1 1/n^s analitiqeski prodolßaecØ do funkcii, meromorfnoæ na C i ime¸weæ edinstvennyæ prostoæ pol¸s v edinice.

8. Dokaßite, qto dlØ funkcii ξ(s) = π^{s/2}ζ(s)Γ(s/2) vypolneno ravenstvo ξ(s) = ξ(1 − s).

9. Daæte opredelenie funkcii Veæerxtrassa ℘. Dokaßite, qto ona dvØko-periodiqeskaØ. Vyvedite algebraiqeskoe uravnenie, svØzyva¸wee ℘ i ℘^′.

10. Daæte opredelenie modulØrnoæ formy i rØdov �æzenxteæna. Dokaßite, qto kol~co modulØrnyh form izomorfno C [E_4 , E_6].

11. Dokaßite, qto q^∞ ∏ n=1 (1 − q^n)^{24} – modulØrnaØ forma vesa 12.

12. Pust~ χ – harakter po modul¸ m. Opredelite funkci¸ L_χ(s). Dokaßite, qto esli χ = 1, to L_χ meromorfna i imeet prostoæ pol¸s v s = 1, a esli χ ≠ 1, to L_χ golomorfna i ne ravna nul¸ v s = 1.

13. Dokaßite teoremu Dirihle.

14. Pust~ ω – golomorfnaØ 1-forma na kompaktnoæ rimanovoæ poverhnosti roda g. Dokaßite, qto esli integraly ω po A-ciklam ravny nul¸, to ω = 0.