ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, 4 ÓÅÍÅÓÔÒ, 2008/09 ÕÞ.Ç.

ìÉÓÔÏË N 3, 24 ÆÅŒÒÁÌÑ 2009 ÇÏÄÁ.

1. œÙÞÉÓÌÉÔØ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÕÀ ÇÒÕÐÐÕ ÂÕËÅÔÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ. 2. ðÏÓÔÒÏÉÔØ ÓÆÅÒÏÉÄ, ÏÂÒÁÔÎÙÊ Œ ß_n(X; x_0) ÄÁÎÎÏÍÕ ÓÆÅÒÏÉÄÕ f :

I^n → X, f(@I^n) = x_0.

3. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ß_n (X × Y; (x_0; y_0)) = ß_n(X; x_0) × ß_n(Y; y_0) ÐÒÉ ŒÓÅÈ n ⩾ 0.

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÅËÃÉÑ ÌÅÎÔÙ í-ÅÂÉÕÓÁ ÎÁ Å-Å ÓÒÅÄÎÀÀ ÌÉÎÉÀ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÍ ÌÏËÁÌØÎÏ ÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÍ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅÍ.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÉÚŒÅÓÔÎÙÅ ŒÁÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÌÏËÁÌØÎÏ ÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÍÉ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑÍÉ Á) S^{2n+1} → CP^n; Â) S^{4n+3} → HP^n.

6. ðÕÓÔØ E → B ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÁËÒÙÔÉÅÍ, ÐÒÉÞ-ÅÍ E; B ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÙ.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ß_n(E) ∼= ß_n(B) ÐÒÉ n ⩾ 2. 7. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ß_n(S^1) = 0 ÐÒÉ n ⩾ 2.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ ÔÏ ÖÅ ÓÁÍÏÅ ÄÌÑ ÂÕËÅÔÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ. 8. Á) îÁÊÄÉÔÅ ß_2(RP^2).

Â) îÁÊÄÉÔÅ ß_n(T^2).

Œ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÓŒÑÚÎÏÊ ÄŒÕÍÅÒÎÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ X, ÏÔÌÉÞÎÏÊ ÏÔ S^2 É RP^2 ŒÙÐÏÌÎÑÅÔÓÑ ß_n(X) = 0 ÐÒÉ n ⩾ 2.

9. Á) îÁÊÄÉÔÅ ß_k(CP^n) ÐÒÉ k ⩽ 2n + 1.

Â) îÁÊÄÉÔÅ ß_3(RP^2).

10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÊ ÎÅÔ ÓÅÞÅÎÉÊ Á) S^{2n+1} → CP^n; Â) S^{4n+3} → HP^n.

11. ðÕÓÔØ X; Y { ÓŒÑÚÎÙÅ ÚÁÍËÎÕÔÙÅ ÇÌÁÄËÉÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ. ðÕÓÔØ f : X → Y { ÓÕÂÍÅÒÓÉÑ, ÔÏ ÅÓÔØ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌ ËÏ- ÔÏÒÏÇÏ Œ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÅ ÜÐÉÍÏÒÆÅÎ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f : X → Y ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÌÏËÁÌØÎÏ ÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÍ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅÍ.