ìÉÓÔÏË 7. äŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÓÔØ ìÅÆÛÅÃÁ É ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÓÔØ áÌÅË- ÓÁÎÄÅÒÁ. 21 ÍÁÒÔÁ 2012

1. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ Œ ÓÆÅÒÕ S^n, n ⩾ 3, ŒÌÏÖÅÎÏ m ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÓÆÅÒ S^{n−2}. ðÕÓÔØ X | ÉÈ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÅ. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ X.

2. ðÕÓÔØ M^{n−1} ⊂ S^n | ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M^{n−1} ÏÒÉÅÎ- ÔÉÒÕÅÍÏ É S^n \ M^{n−1} ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÄŒÕÈ ÓŒÑÚÎÙÈ ËÏÍÐÏÎÅÎÔ.

3. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ RP^2 ÎÅÌØÚÑ ŒÌÏÖÉÔØ Œ R^3 .

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ RP^2 ÍÏÖÎÏ ŒÌÏÖÉÔØ Œ R^4 .

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ M^{2n} | ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, ÔÏ Ø(M^{2n}) ≡ dim H_n(M^{2n}; Z_2) (mod 2).

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ M^m ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÒÁÅÍ ËÏÍÐÁËÔÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ W^{m+1}, ÔÏ Ø(M^m) | ÞčÔÎÏÅ ÞÉÓÌÏ.

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ RP^{2n} É C P^{2n} ÎÅ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ËÒÁÑÍÉ ËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÍÎÏ- ÇÏÏÂÒÁÚÉÊ.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ RP^{2n+1} É C P^{2n+1} ÑŒÌÑÀÔÓÑ ËÒÁÑÍÉ ËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ.

8. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÃÉËÌÏŒ ÚÁÄÁÅÔ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÕÀ ÆÏÒÍÕ ÎÁ H_n(M^{2n})=T_n, ÇÄÅ T_n | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ËÒÕÞÅÎÉÑ, É ÆÏÒÍÕ ÎÁ H_n(M^{2n}; R).

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÞčÔÎÙÈ n ÜÔÁ ÆÏÒÍÁ (ÆÏÒÍÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ) ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ, Á ÐÒÉ ÎÅÞčÔÎÙÈ n ËÏÓÏÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ.

Œ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÏÒÍÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ.

Ç) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÉÚÍÅÎÅÎÉÉ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÉ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ ÆÏÒÍÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÍÅÎÑÅÔ ÚÎÁË.

ðÕÓÔØ œ(M^{4n}) | ÓÉÇÎÁÔÕÒÁ (ÉÎÄÅËÓ) ÆÏÒÍÙ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÚÁÍËÎÕÔÏÇÏ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕ- ÅÍÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ M^{4n}.

9. ðÕÓÔØ M^{4n}_1 É M^{4n}_2 | ÚÁÍËÎÕÔÙÅ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÙÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ œ(M^{4n}_1 #M^{4n}_2 ) = œ(M^{4n}_1 ) + œ(M^{4n}_2 ).

10. ðÕÓÔØ M^{4k} | ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, ËÏÔÏÒÏÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÒÁÅÍ ËÏÍÐÁËÔÎÏÇÏ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ W^{4k+1}. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ œ(M^{4k}) = 0.