
Топология-3, семинар 7, 24.03.2016.

Задача 1. (а) Пусть SZn
2 “ tpε1, . . . , εnq P Zn

2 |
ř

εi “ 0 mod 2u. Рассмотрев комму-
тативную диаграмму групп (слева) и соответствующих гомоморфизмов когомологий
классифицирующих пространств (справа)
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докажите, чтоH˚pB SOpnq;Z2q – Z2rw2, w3, . . . , wns, degwi “ i, а гомоморфизмH˚pBOpnq;Z2q –

Z2rw1, w2, . . . , wns Ñ H˚pB SOpnq;Z2q посылает w1 в 0, а остальные образующие тож-
дественно.

(б) Докажите, что вещественное векторное расслоение η ориентируемо тогда и
только тогда, когда w1pηq “ 0.

Задача 2. Пусть SUpnq — группа унитарных матриц с определителем 1. Доказать,
что структурную группу комплексного расслоения ξ можно редуцировать к SUpnq
тогда и только тогда, когда c1pξq “ 0.

Задача 3. Пусть η — комплексное расслоение, а η — расслоение с противоположной
комплексной структурой. Докажите, что cipηq “ p´1qicipηq.

Задача 4. Пусть Fn “ Fn;1,...,n — многообразие полных флагов в Cn. Доказать,
что βipFnq “ 0 при нечетных i, а в четных размерностях числа Бетти удовлетворяют
равенству

ř

β2ipFnqt
i “

śn´1
i“1 p1` t` ¨ ¨ ¨ ` t

iq.

Задача 5. Доказать, что H˚pUpnq;Zq – ΛZru1, u3, . . . , u2n´1s, deg ui “ i. (Указание:
исследовать расслоение Upnq Ñ S2n´1 со слоем Upn ´ 1q, теорема Лере–Хирша и
индукция).

Задача 6. Доказать, что H˚pSUpnq;Zq – ΛZru3, . . . , u2n´1s, deg ui “ i.


