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Ïóñòü V ⊆ PN (k) � íåïðèâîäèìîå ïðîåêòèâíîå ìíîãîîáðàçèå. Äàäèì
òðè îïðåäåëåíèÿ ðàçìåðíîñòè dimV.

(1) Ïóñòü U ⊂ V ïðîèçâîëüíîå àôôèííîå ïîäìíîãîîáðàçèå ìíîãî-
îáðàçèÿ V � íàïðèìåð, äîïîëíåíèå ê ãèïåðïëîñêîìó ñå÷åíèþ. Òîãäà
ïîëå ðàöèîíàëüíûõ ôóíêöèé k(U) íå çàâèñèò îò âûáîðà U (äîêàæèòå!)
è ïîòîìó îáîçíà÷àåòñÿ k(V).

dim1(V) := trdegkk(V).

(2) Ðàññìîòðèì óáûâàþùèå1 öåïî÷êè ïîäìíîãîîáðàçèé â V.

dim2(V) := max{δ | ∃ íåïðèâîäèìûå çàìêíóòûå V = V0 ⊃ · · · ⊃ Vδ 6= ∅}.
(3) Ïðîåêöèÿ íà ïðîåêòèâíîå ïîäïðîñòðàíñòâî πO : PN (k) \ {O} → Π
íàçûâàåòñÿ êîíå÷íîé, åñëè äëÿ íåêîòîðîãî íåïóñòîãî îòêðûòîãî ïîäìíî-
æåñòâà U ⊆ Π èìååò ìåñòî èìïëèêàöèÿ [P ∈ U] =⇒ [#(π−1◦

O P ) <∞].

[dim3(V) = δ] :⇐⇒ [V = PN (k) è dim3(V) = N ] èëè

[∃ êîíå÷íàÿ πO : V→ Π, ãäå dim Π = δ].

2.1. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî íåïðèâîäèìîãî ïðîåêòèâíîãî ìíîãîîáðà-
çèÿ V ⊆ PN (k) èìåþò ìåñòî ðàâåíñòâà dim1(V) = dim2(V) = dim3(V).

2.2. Îïèøèòå ïëþêêåðîâî âëîæåíèå Gr2,2 ↪→ P5 è åãî îáðàç.
2.3. Âû÷èñëèòå #Grd,c(Fq).
2.4. (Øóáåðò). Ñêîëüêî ïðÿìûõ ïðîõîäèò ÷åðåç 4 ñêðåùèâàþùèõñÿ
ïðÿìûå â P3?.

2.5. Îñîçíàéòå ïëîñêîñòü è òð¼õìåðíîå ïðîåêòèâíîå ïðîñòðàíñòâî
êàê ïðîåêòèâèçàöèè ïðîñòðàíñòâ êâàäðàòè÷íûõ è êóáè÷åñêèõ ìíîãî-
÷ëåíîâ îäíîé ïåðåìåííîé. Îïèøèòå ôèëüòðàöèè ýòèõ ïðîñòðàíñòâ,
îïðåäåë¼ííûå íàëè÷èåì êðàòíûõ êîðíåé.

2.6. Ðàñêëàññèôèöèðóéòå íåïðèâîäèìûå ïëîñêèå êóáè÷åñêèå êðè-
âûå ñ òî÷íîñòüþ äî ïðîåêòèâíîé ýêâèâàëåíòíîñòè.
2.7. Ðàñêëàññèôèöèðóéòå êðèâûå áèñòåïåíè (2,2) íà ãëàäêîé ïðîñòðàí-
ñòâåííîé êâàäðèêå.
2.8. Ïîïûòàéòåñü ðàñêëàññèôèöèðîâàòü íåïðèâîäèìûå ïðîåêòèâíî
âûïóêëûå ïðîñòðàíñòâåííûå êðèâûå ñòåïåíåé 3, 4, 5 ñ òî÷íîñòüþ äî
ïðîåêòèâíîé ýêâèâàëåíòíîñòè.
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