ŊĚĞĂĆĹŚĹŇŻĽ ŇŐŚŁŐĆŚŁĹĽ ŞŊĹĆĚŘŚĹŠĚŠ Ğăďăůĺ ¡łğăňěŋă ŕő łşřśş "Łőňŕńěłśŋżľ ăŋăńĺğ". Ńěłšőř { Śěřčěěć Ă.Č. Śěňĺŋăpż { Łşńăłőć Ă.Č., Ďőňpĺŋ Ă.

2 łşřś, 4-żľ śěňěśšř, 1996/97 şůěąŋżľ čőď, 25.05.1997.

Ğăďăůă 1. Ŕşśšĳ P (z) = z^n + a_1z^{n−1} + · · · + a_n. Ďőłăğăšĳ, ůšő max_{|z|=1} |P (z)| ≥ 1 ĺ řăćěŋśšćő ďőśšĺčăěšś£ šőčďă ĺ šőńĳłő šőčďă, łőčďă P (z) = z^n.

Ğăďăůă 2. Ŕşśšĳ w = f(z) łőŋťőřňŋőě őšőąřăęěŋĺě U = {|z| < 1} ŋă ¡ńńĺŕś ś ŕőńşőś£ňĺ 1 2 ( R +^1_R ) ĺ^i_2 ( R −^1_R ) , R > 1, ŕřĺůěň f(0) = 0 ĺ f^′(0) > 0. Ďőłăğăšĳ, ůšő f ŕřőďőńęăěšś£ ăŋăńĺšĺůěśłĺ ŋă —C ąěğ ďćşţ šőůěł. Ŋăľšĺ ¡šĺ šőůłĺ ĺ őŕĺśăšĳ őśőąěŋŋőśšĺ ć ŋĺţ.

Ğăďăůă 3. Ŕşśšĳ f_1, f_2, . . . , f_n ∈ O (D) ĺ g(z) = |f_1| + |f_2| + · · ·+ |f_n| ĺňěěš ńőłăńĳŋżľ ňăłśĺňşň ć z_0 ∈ D. Ďőłăğăšĳ, ůšő ćśě f_1, f_2, . . . , f_n łőŋśšăŋšż.

Ğăďăůă 4. Ďőłăğăšĳ, ůšő ń¿ąă£ ćěšćĳ f(z) =^3 √ z^3 − z őďŋőńĺśšŋă ć H = {ℑz > 0} ĺ ŋăľšĺ őąřăğ ćěřţŋěľ ŕőńşŕńőśłőśšĺ.

Ğăďăůă 5. Ťşŋłűĺ£ f(z) čőńőňőřťŋă ć łőńĳűě {1 ≤ |z| ≤ 2}, ℑf = 0 ŕřĺ |z| = 1, ă ℜf = 0 ŕřĺ |z| = 2. Ďőłăğăšĳ, ůšő f ≡ 0.

Ğăďăůă 6. Őŕĺśăšĳ ăŋăńĺšĺůěśłş¿ ťşŋłűĺ¿ w =^3 √ z^2 − 5z + 6, ĺğőąřăğĺšĳ "śţěňş" ěě řĺňăŋőćőľ ŕőćěřţŋőśšĺ ĺ ćżůĺśńĺšĳ šőŕőńőčĺůěśłĺľ řőď.

Ğăďăůă 7. Ćżůĺśńĺšĳ řăďĺşśż śţőďĺňőśšĺ ¡ńěňěŋšőć^1_{1+}√_z ć šőůłě 2. Ğăďăůă 8. Ďőłăğăšĳ, ůšő f(z) = ∫_z 0 (1 − ζ^2)^{− 2}3 dζ őďŋőńĺśšŋă ć ćěřţŋěľ ŕőńşŕńőśłőśšĺ ĺ ŋăľšĺ f(H); ćěšćĳ ŕőďĺŋšěčřăńĳŋőčő ćżřăęěŋĺ£ ćżąĺřăěšś£ šăł, ůšő (1 − 0^2)^{− 23} = 1.

Ğăďăůă 9. Śşźěśšćşěš ńĺ čőńőňőřťŋă£ ć U = {|z| < 1} ťşŋłűĺ£ f šăłă£, ůšő ℜf > 0 ć U , f(0) = 1 ĺ f(^1_4 ) =^1_4 ?

Ğăďăůă 10. Ďőłăğăšĳ, ůšő ŋě śşźěśšćşěš ŋěŕőśšő£ŋŋżţ űěńżţ ťşŋłűĺľ f ĺ g šăłĺţ, ůšő e^{f(z)} + e^{g(z)} ≡ 1. Ğăďăůă 11. Ŕşśšĳ P (z) = z^n + c_1z^{n−1} + · · · + c_n, čďě |c_i| ≤ 1. Ďőłăğăšĳ, ůšő ćśě ŋşńĺ P (z) ńěęăš ć łřşčě {|z| < 2}.

Typeset by AMS-TEX