ŇĂŠĚŇĂŠĹŮĚŚŁĹĽ ŁŐŃŃĚĎĘ ŊŇŞ

Ňăšěňăšĺůěśłĺľ ăŋăńĺğ, 1 łşřś, ćěśŋă 1998 Ś. Ć. Ďşęĺŋ, Ś. Ć. Ůňşšőć

(duzhin@botik.ru, chmutov@botik.ru)

Ńĺśšőćłă No. 6 | 31.03.1998

Ĺğďăŋĺě 2-ě, ŕěřěřăąőšăŋŋőě ĺ ďőŕőńŋěŋŋőě

1. Ďőłăęĺšě śńěďş¿źĺě ŋěřăćěŋśšćă, ĺśśńěďş£ şśńőćŋżľ ¡łśšřěňşň ŕőďţőď£źěľ ťşŋłűĺĺ ŋă ŕőďţőď£źěň ňŋőčőőąřăğĺĺ: (a) x^n + y^n 2^≥ ( x + y 2 )_n ŕřĺ n ≥ 1; x, y ≥ 0. (b) Ŋěřăćěŋśšćő Čěńĳďěřă ∑ i=1 x_iy_i ≤ (_n ∑ i=1 x^p_i )_{1/p} (_n ∑ i=1 y^q_i )_{1/q} , ěśńĺ x_i ≥ 0, y_i ≥ 0, p, q > 0, 1/p + 1/q = 1.

2. (\Ňăšěňăšĺůěśłĺľ šřĺćĺşň" 8.) Śłőńĳłő ňăłśĺňşňőć, ňĺŋĺňşňőć ĺ śěďěń ĺňěěš ťşŋłűĺ£ x^4_1 + x^4_2 + x^4_3 + x^4 + x^4_5 ŋă ŕőćěřţŋőśšĺ, ğăďăŋŋőľ śőőšŋőÿěŋĺ£ňĺ x_1 + . . . + x_5 = 0, x^2_1 + . . . + x^2_5 = 1, x^3_1 + . . . + x^3_5 = C?

3. Ŕő ěďĺŋĺůŋőľ śťěřě śćőąőďŋő ďćĺęşšś£ 4 šőůłĺ ś őďĺŋăłőććżň ğăř£ďőň, őššăńłĺćă£śĳ ďřşč őš ďřşčă ŕő ğăłőŋş Łşńőŋă (š.ě. śšřěň£śĳ ňĺŋĺňĺğĺřőćăšĳ śşňňş őąřăšŋżţ řăśśšő£ŋĺľ ∑ i6=j 1^{/r}ij). Ąşďěš ńĺ şśšőľůĺćżň řăćŋőćěśĺě, ŕřĺ łőšőřőň (a) šőůłĺ řăśŕőńőęěŋż ć ćěřÿĺŋăţ ŕřăćĺńĳŋőčő šěšřă¡ďřă? (b) šőůłĺ ńěęăš ć ćěřÿĺŋăţ łćăďřăšă, ćŕĺśăŋŋőčő ć ąőńĳÿőľ łřşč?

4. Ćżůĺśńĺšĳ łřăšŋżě ĺŋšěčřăńż: (a) ∫ ∫ x^2y^2 dx dy ŕő łćăďřăšş |x| ≤ 1, |y| ≤ 1. (b) ∫ ∫ ∫ xyz dx dy dz ŕő śĺňŕńěłśş x + y + z ≤ 1, x ≥ 0, y ≥ 0, z ≥ 0. (c) ∫ ∫ x^3 + y^3 − 3xy(x^2 + y^2)

(x^2 + y^2)^{3/2} dx dy ŕő łřşčş x^2 + y^2 ≤ 1. (d) ∫ ∫ e^{(y}�^{x)/(y+x)} dx dy ŕő šřěşčőńĳŋĺłş ś ćěřÿĺŋăňĺ (0, 0), (0, 1), (1, 0). (e) ∫ ∫ ∫ dx dy dz ŕő ćŋşšřěŋŋőśšĺ ¡ńńĺŕśőĺďă ś ŕőńşőś£ňĺ a, b, c.

5. (\Ňăšěňăšĺůěśłĺľ šřĺćĺşň" 16.) Łăłş¿ ďőń¿ őš őąžěňă ŕ£šĺňěřŋőčő łşąă śőśšăćń£ěš őąžěň ćŕĺśăŋŋőčő ć ŋěčő ÿăřă? Ă őš ďěś£šĺňěřŋőčő?

6. (\Ňăšěňăšĺůěśłĺľ šřĺćĺşň" 17.) Ŋăľšĺ řăśśšő£ŋĺě őš űěŋšřă š£ęěśšĺ őďŋőřőďŋőčő 100-ňěřŋőčő ŕőńşÿăřă řăďĺşśă 1 ďő űěŋšřă ÿăřă ś őšŋőśĺšěńĳŋőľ ŕőčřěÿŋőśšĳ¿ 10%.

7. Ďőłăğăšĳ, ůšő | ∫ ∫ (u^2_x + u^2_y) dx dy | ŋě ĺğňěŋ£ěšś£ ŕřĺ ĺŋćěřśĺĺ.