ŇĂŠĚŇĂŠĹŮĚŚŁĹĽ ŁŐŃŃĚĎĘ ŊŇŞ

Ďőňăÿŋ££ łőŋšřőńĳŋă£ řăąőšă ŕő ňăšăŋăńĺğş (I łşřś)

Ğăďăŋĺě ćżďăŋő 17.03.98. Řěÿěŋĺ£ ŕőďńěęăš śďăůě 24.03.98

1. Ŕşśšĳ d | ňěšřĺłă ŋă ňŋőęěśšćě E, şďőćńěšćőř£¿źă£ şśńőćĺ¿ d(x, z) ≤ max(d(x, y), d(y, z)) ďń£ ćśěţ x, y, z ∈ E. Ďőłăęĺšě, ůšő (a) ěśńĺ d(x, y) ≠ d(y, z), šő d(x, z) = max(d(x, y), d(y, z)). (b) ń¿ąőľ őšłřżšżľ ÿăř B(x, r) = {y ∈ E | d(x, y) < r} £ćń£ěšś£ őďŋőćřěňěŋŋő őšłřżšżň ĺ ğăňłŋşšżň ňŋőęěśšćőň.

(c) B(y, r) = B(x, r) ďń£ ń¿ąőľ šőůłĺ y ∈ B(x, r).

(d) ěśńĺ ďćă ÿăřă ĺňě¿š őąźş¿ šőůłş, šő őďĺŋ ĺğ ŋĺţ śőďěřęĺšś£ ć ďřşčőň. (e) Ŕřĺćěďĺšě ŕřĺňěř ňěšřĺłĺ, şďőćńěšćőř£¿źěľ ďăŋŋőňş şśńőćĺ¿ (ŕřĺ ¡šőň ŕőśšăřăľšěśĳ, ůšőąż ňŋőęěśšćő E ążńő ŕő ćőğňőęŋőśšĺ ąěśłőŋěůŋżň, ă ťşŋłűĺ£ D őšńĺůŋă őš łőŋśšăŋšż).

2. Ňőęŋő ńĺ śńěďş¿źĺě ťşŋłűĺĺ ďőőŕřěďěńĺšĳ ďő ťşŋłűĺľ, ŋěŕřěřżćŋżţ ć šőůłě (0, 0):

(a) f(x, y) = xy x2 + y2

, ěśńĺ (x, y) ≠ (0, 0)?

(b) f(x, y) = xy √ x2 + y2

, ěśńĺ (x, y) ≠ (0, 0)?

3. Ŋăľšĺ ćśě čńăďłĺě ťşŋłűĺĺ f(x, y), şďőćńěšćőř£¿źĺě şřăćŋěŋĺ¿ x ∂f ∂x + y ∂f ∂y = √ x2 + y2. 4. Ŕşśšĳ B | ňăšřĺűă ąĺńĺŋěľŋőľ ťőřňż φ(x, y) = xBy, čďě x ∈ R^n | ćěłšőř-śšřőłă, ă y ∈ R^n | ćěłšőř-śšőńąěű. Řăśśňőšřĺň φ łăł ťşŋłűĺ¿ φ : R2^n = R^n × R^n → R. Ćżřăğĺšĳ ňăšřĺűş §łőąĺ ťşŋłűĺĺ φ ć šőůłě (x0, y0) ∈ R2^n ůěřěğ ňăšřĺűş B.

5. Ŋěŕřěřżćŋă£ ťşŋłűĺ£ λ(x, y, z) ğăďăŋă ć őłřěśšŋőśšĺ šőůłĺ (0, 0, 0) şśńőćĺ£ňĺ:

1. λ(0, 0, 0) = 1, 2. λ(x, y, z) | śőąśšćěŋŋőě ğŋăůěŋĺě ňăšřĺűż 0 z y z 1 x y x 0 . Ŋăľĺ řăğńőęěŋĺě ťşŋłűĺĺ λ(x, y, z) ć ř£ď Šěľńőřă ďő ćšőřőčő ŕőř£ďłă ć šőůłě (0, 0, 0).

6. Ďăŋă ťşŋłűĺ£ f(x, y) = (x2 + 3y2)e1�^{x2}�^{y2} . Ŋăľšĺ ćśě ěě łřĺšĺůěśłĺě šőůłĺ, şłăğăšĳ ĺţ šĺŕ, ŋăřĺśőćăšĳ ŋă ŕńőśłőśšĺ łăřšĺŋş ńĺŋĺľ şřőćŋ£ ťşŋłűĺĺ f(x, y) ĺ ćěłšőřŋőě ŕőńě ěě čřăďĺěŋšă.

Ś. Ďşęĺŋ, Ś. Ůňşšőć