íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ

üËÚÁÍÅÎ ÐÏ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÍÕ ÁÎÁÌÉÚÕ, 1 ËÕÒÓ

30 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 1998

ó. œ. äÕÖÉÎ

ðÒÏÄÏÌÖÉÔÅÌØÎÏÓÔØ ÜËÚÁÍÅÎÁ 3 ÁÓÔÒÏÎÏÍÉÞÅÓËÉÈ ÞÁÓÁ. äÌÑ ÏÔÌÉÞÎÏÊ ÏÃÅÎËÉ ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ ÄÁÔØ ÐÏÌÎÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ÌÀÂÙÈ ÐÑÔÉ ÉÈ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÓÅÍÉ ÚÁÄÁÞ.

1) æÕÎËÃÉÑ f(x, y, z) ÉÍÅÅÔ ÎÕÌÅŒÏÊ ÐÒÅÄÅÌ, ËÏÇÄÁ ÔÏÞËÁ (x, y, z) ÓÔÒÅÍÉÔÓÑ Ë (0, 0, 0) ŒÄÏÌØ ÌÀÂÏÊ ÐÒÑÍÏÊ. œÙÔÅËÁÅÔ ÌÉ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ f(x, y, z) ÎÅ- ÐÒÅÒÙŒÎÁ Œ ÔÏÞËÅ (0, 0, 0)?

2) îÁÊÄÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÕ ñËÏÂÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÇÏ ÎÁÂÏÒ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏŒ (a_1, a_2, a_3) ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^3 + a_1x^2 + a_2x + a_3 Œ ÎÁÂÏÒ ÅÇÏ ËÏÒÎÅÊ (x_1, x_2, x_3), Œ ÔÏÞËÅ a_1 = −3, a_2 = 2, a_3 = 0. ëÏÒÎÉ ŒÙÂÉÒÁÀÔÓÑ ÔÁË, ÞÔÏ x_1 < x_2 < x_3 (ÚÁÍÅ- ÔÉÍ, ÞÔÏ Œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÄÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÉ (−3, 2, 0) ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÉÍÅÅÔ 3 ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ËÏÒÎÑ).

3) œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ŒÙÐÉÛÉÔÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ Œ ÒÑÄ ôÅÊÌÏÒÁ ÄÏ ŒÔÏ- ÒÏÇÏ ÐÏÒÑÄËÁ ÆÕÎËÃÉÉ x_1 Œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÄÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÉ.

4) ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ÞÉÓÌÏ, ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÉÅ É ÔÉÐ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÔÏÞÅË ÆÕÎËÃÉÉ

f(x, y) = sin^2 x sin^2 y

ÎÁ ÐÅÒÉÏÄÅ [0, 2π) × [0, 2π).

5) îÁÊÄÉÔÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÃÅÎÔÒÁ ÔÑÖÅÓÔÉ ÐÏÌÕÛÁÒÁ, ÚÁÄÁÎÎÏÇÏ Œ Rn ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÁ- ÍÉ x^2_1 + ... + x^2n 6 1; xn ¿ 0.

6) ïËÏÌÏ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÐÁÒÁÌÌÅÌÅÐÉÐÅÄÁ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ (2a, 2b, 2c) ÏÐÉÛÉÔÅ ÜÌ- ÌÉÐÓÏÉÄ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÇÏ ÏÂSSÅÍÁ.

7) îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÁÎÙ ÄŒÅ ÚÁÍËÎÕÔÙÅ ÇÌÁÄËÉÅ ÓÔÒÏÇÏ ŒÙÐÕËÌÙÅ ËÒÉŒÙÅ K_1 É K_2, ÐÒÉÞÅÍ K_1 ÌÅÖÉÔ ÃÅÌÉËÏÍ ŒÎÕÔÒÉ K_2. ëÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë K_1, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÁÑ Œ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÔÏÞËÅ A ∈ K_1, ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ËÒÉŒÕÀ K_2 Œ ÄŒÕÈ ÔÏÞËÁÈ B, C. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÞËÕ A ∈ K_1 ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚÏË BC ÂÕÄÅÔ ÄÅÌÉÔØÓÑ ÜÔÏÊ ÔÏÞËÏÊ ÐÏÐÏÌÁÍ.

typeset by S. V. Duzhin, duzhin@botik.ru