ŊĚĞĂĆĹŚĹŇŻĽ ŇŐŚŁŐĆŚŁĹĽ ŞŊĹĆĚŘŚĹŠĚŠ ŇĂŠĚŇĂŠĹŮĚŚŁĹĽ ŁŐŃŃĚĎĘ

Ŕăřăňőŋőćă Ĺ.Ň.

Śŕěűłşřś ČŘŞŔŔŻ Ĺ ĂŃČĚĄŘŻ ŃĹ Ćěśŋă 98

Ğăŋ£šĺě 1

1. Őśŋőćŋżě őŕřěďěńěŋĺ£ ĺ ŕřĺňěřż: čřşŕŕă Ńĺ, ŕőďčřşŕŕă Ńĺ, čőňőňőřťĺğň ĺ ĺğőňőřťĺğň čřşŕŕ Ńĺ, ńĺŋěľŋőě ŕřěďśšăćńěŋĺě čřşŕŕż Ńĺ, ďěľśšćĺě čřşŕŕż Ńĺ.

2. Őřąĺšż ĺ śšăąĺńĺğăšőřż. Šěőřěňă ő ďěľśšćĺĺ čřşŕŕż Ńĺ ŋă čńăďłőň ňŋőčőőąřăğĺĺ. Šěőřěňă ő čőňőňőřťĺğňě.

3. Ńőłăńĳŋő šřĺćĺăńĳŋőě řăśśńőěŋĺě. Ććěďěŋĺě čńăďłőľ śšřşłšşřż ŋă ňŋőęěśšćě G/H ńěćżţ śňěęŋżţ łńăśśőć. Šěőřěňă ő ďěľśšćĺĺ G ŋă G/H ĺ ő ťăłšőřčřşŕŕě.

4. Šěőřěňż ő šřăŋğĺšĺćŋőň ďěľśšćĺĺ ĺ őą ¡ŕĺňőřťĺğňě. 5. Šěőřěňż ő ŕőńŋőň ŕřőőąřăğě ŕőďčřşŕŕż Ńĺ ŕřĺ čőňőňőřťĺğňě ĺ ő ŕěřěśěůěŋĺĺ ŕőďčřşŕŕ Ńĺ.

Ğăďăůĺ ł ğăŋ£šĺ¿ 1

1) Ŕř£ňőě ŕřőĺğćěďěŋĺě čřşŕŕ Ńĺ £ćń£ěšś£ čřşŕŕőľ Ńĺ.

2) Ŕőďčřşŕŕă Ńĺ śăňă £ćń£ěšś£ čřşŕŕőľ Ńĺ.

3) Ŕşśšĳ H | ŕőďčřşŕŕă čřşŕŕż Ńĺ G. Ěśńĺ ć čřşŕŕě G śşźěśšćşěš šăłă£ őłřěśšŋőśšĳ ěďĺŋĺűż U_e , ůšő H ∩ U_e ěśšĳ ŕőďňŋőčőőąřăğĺě, šő H | ŕőďčřşŕŕă Ńĺ.

4) Ń¿ąă£ ŕőďčřşŕŕă Ńĺ ğăňłŋşšă.

5) SL(n) | ŕőďčřşŕŕă Ńĺ łőřăğňěřŋőśšĺ 1 čřşŕŕż GL(n).

6) Čřşŕŕă O(n) őřšőčőŋăńĳŋżţ ňăšřĺű ŕőř£ďłă n ěśšĳ ŕőďčřşŕŕă Ńĺ čřşŕŕż GL(n). Ŋăľšĺ ěě řăğňěřŋőśšĳ.

7) Čřşŕŕă U(n) şŋĺšăřŋżţ ňăšřĺű ŕőř£ďłă n ěśšĳ ćěźěśšćěŋŋă£ ŕőďčřşŕŕă Ńĺ čřşŕŕż GL(n, C ). Ŋăľšĺ ěě řăğňěřŋőśšĳ.

8) Ŕřĺ łăłĺţ α, β ∈ R ŕőďňŋőęěśšćő {(e^{iαx}, e^{iβx}), x ∈ R} ⊂ T^2 £ćń£ěšś£ ŕőďčřşŕŕőľ Ńĺ?

9) Łăęďőľ ňăšřĺűě A ∈ GL(n) śőŕőśšăćĺň ńĺŋěľŋżě ŕřěőąřăğőćăŋĺ£ AdA ĺ SqA ŕřőśšřăŋśšćă Mat(n) ćśěţ ňăšřĺű ŕőř£ďłă n ŕő ťőřňşńăň: (AdA)X = AXA�^1, (SqA)X = AXA^t. Ďőłăğăšĳ, ůšő AdA ĺ SqA | ńĺŋěľŋżě ŕřěďśšăćńěŋĺ£ čřşŕŕż GL(n) ć ŕřőśšřăŋśšćě Mat(n).

10) Ŕşśšĳ α : G × X → X |ďěľśšćĺě čřşŕŕż Ńĺ G ŋă čńăďłőň ňŋőčőőąřăğĺĺ X, ă őšőąřăęěŋĺě α_x : G → X ğăďăěšś£ ťőřňşńőľ: g → α(g)x. Ďőłăğăšĳ, ůšő őšőąřăęěŋĺě α_x čńăďłőě ĺ ĺňěěš ŕőśšő£ŋŋżľ řăŋč.

11) Ďőłăğăšĳ, ůšő čřşŕŕă Sp(V, ω) ŋěćżřőęďěŋŋżţ ńĺŋěľŋżţ ŕřěőąřăğőćăŋĺľ, śőţřăŋ£¿źĺţ ğăďăŋŋş¿ łőśőśĺňňěšřĺůěśłş¿ ąĺńĺŋěľŋş¿ ťőřňş ω, £ćń£ěšś£ ńĺŋěľŋőľ čřşŕŕőľ Ńĺ. Ŋăľšĺ ěě řăğňěřŋőśšĳ, ěśńĺ ω ŋěćżřőęďěŋă.

12) Ŕşśšĳ V | ńĺŋěľŋőě ŕřőśšřăŋśšćő. Ć ŕřőśšřăŋśšćě ăńčěąř ŋă V (šěŋğőřőć šĺŕă (1,2)) őŕřěďěńěŋő ńĺŋěľŋőě ŕřěďśšăćńěŋĺě čřşŕŕż GL(V ) (łăł?). Ďőłăğăšĳ, ůšő čřşŕŕă ăćšőňőřťĺğňőć ń¿ąőľ ăńčěąřż £ćń£ěšś£ ńĺŋěľŋőľ čřşŕŕőľ Ńĺ.

13) Ŕřĺ łăłĺţ α, β ∈ R őšőąřăęěŋĺě φ : R → T^2, x → (e^{iαx}, e^{iβx}) £ćń£- ěšś£ čőňőňőřťĺğňőň čřşŕŕ Ńĺ?

14) Ŕřőśšřăŋśšćő G/H ţăşśďőřťőćő.

15) Ŕşśšĳ H | ŕőďčřşŕŕă Ńĺ čřşŕŕż Ńĺ G. Ďőłăğăšĳ, ůšő śşźěśšćşěš šăłőě ŕőďňŋőčőőąřăğĺě S ⊂ G, śőďěřęăźěě ěďĺŋĺűş e ∈ G, ůšő őšőąřăęěŋĺě f : S × H → G, (s, h) → sh, £ćń£ěšś£ ďĺťťěőňőřťĺğňőň ŕř£ňőčő ŕřőĺğćěďěŋĺ£ S × H ŋă őšłřżšőě ŕőďňŋőęěśšćő čřşŕŕż Ńĺ G.

16) Ŕşśšĳ p_i : X_i → Y_i(i = 1, 2) | ńőłăńĳŋő šřĺćĺăńĳŋőě řăśśńőěŋĺě śő śńőěň Z_i. Šőčďă őšőąřăęěŋĺě

p_1 × p_2 : X_1 × X_2 → Y_1 × Y_2, (x_1, x_2) → (p_1(x_1), p_2(x_2)),

£ćń£ěšś£ ńőłăńĳŋő šřĺćĺăńĳŋżň řăśśńőěŋĺěň śő śńőěň Z_1 × Z_2.

17) Ŕşśšĳ H_1 ĺ H_2 | ŕőďčřşŕŕż Ńĺ čřşŕŕż Ńĺ G. Ďőłăğăšĳ, ůšő H_1 ∩ H_2 šőęě £ćń£ěšś£ ŕőďčřşŕŕőľ Ńĺ ĺ T_e(H_1 ∩ H_2) = T_e(H_1) ∩ T_e(H_2).