ŊĚĞĂĆĹŚĹŇŻĽ ŇŐŚŁŐĆŚŁĹĽ ŞŊĹĆĚŘŚĹŠĚŠ ŇĂŠĚŇĂŠĹŮĚŚŁĹĽ ŁŐŃŃĚĎĘ Ŕăřăňőŋőćă Ĺ.Ň.

Śŕěűłşřś ČŘŞŔŔŻ Ĺ ĂŃČĚĄŘŻ ŃĹ Ćěśŋă 98

Ğăŋ£šĺě 2

1. Ńěćő- ĺ ŕřăćőĺŋćăřĺăŋšŋżě šěŋğőřż ŋă čřşŕŕě Ńĺ. Šěőřěňă ő śşźěśšćőćăŋĺĺ ĺŋćăřĺăŋšŋőľ ťőřňż őąžěňă ŋă łőňŕăłšŋőľ čřşŕŕě Ńĺ.

2. Šěőřěňă ő śćőľśšćăţ łőŋěůŋőňěřŋżţ ŕřěďśšăćńěŋĺľ łőňŕăłšŋőľ čřşŕŕż Ńĺ ĺ ő ňăłśĺňăńĳŋżţ łőňŕăłšŋżţ ŕőďčřşŕŕăţ ć GL(n, C) ĺ GL(n, R).

3. Ăńčěąřă Ńĺ: őŕřěďěńěŋĺ£ ĺ ŕřĺňěřż.

4. Ŕőďăńčěąřż, ĺďěăńż, ťăłšőřăńčěąřż, čőňőňőřťĺğňż ĺ ńĺŋěľŋżě ŕřěďśšăćńěŋĺ£ ăńčěąř Ńĺ. Ŕřĺśőěďĺŋěŋŋőě ŕřěďśšăćńěŋĺě. Šěőřěňă Ăďő (ąěğ ďőłăğăšěńĳśšćă).

Ğăďăůĺ ł ğăŋ£šĺ¿ 2

1. Ŕřőďşňăšĳ ŕřőűěďşřş ŕőńşůěŋĺ£ ńěćő- ĺ ŕřăćőĺŋćăřĺăŋšŋżţ šěŋğőřőć ń¿ąőčő šĺŕă ŋă čřşŕŕě Ńĺ G.

2. Őŕĺśăšĳ ćśě (ś šőůŋőśšĳ¿ ďő ĺğőňőřťĺğňă) ăńčěąřż Ńĺ řăğňěřŋőśšĺ 1, 2 ĺ 3 ă) ŋăď ŕőńěň C ; b) ŋăď ŕőńěň R.

3. Ŕşśšĳ A | ăśśőűĺăšĺćŋă£ ăńčěąřă. Ŕőńőęĺň [x, y] = xy − yx. Ďőłăğăšĳ, ůšő ¡šă őŕěřăűĺ£ ććőďĺš ŋă A cšřşłšşřş ăńčěąřż Ńĺ (ĺŋőčďă ěě őąőğŋăůă¿š A_L). Ć ůăśšŋőśšĺ, ŕőńşůăěň śńěďş¿źĺě łńăśśĺůěśłĺě ăńčěąřż Ńĺ: 2ă) gl(V ) = gl(n) | ăńčěąřă Ńĺ ćśěţ ńĺŋěľŋżţ őŕěřăšőřőć ć n-ňěřŋőň ŕřőśšřăŋśšćě V = ăńčěąřě Ńĺ ňăšřĺű ŕőř£ďłă n.

2b)sl(n) = {x ∈ gl(n)|tr(x) = 0} 2c) so(n) = {x ∈ gl(n)|x + x^t = 0} 2d) ăńčěąřż Ńĺ ŋăď R:

u(n) = {x ∈ gl(n; C)|x + x^� = 0}

su(n) = u(n) ∩ sl(n)

2e) Ŕşśšĳ 1_n őąőğŋăůăěš ěďĺŋĺůŋş¿ ňăšřĺűş ŕőř£ďłă n. Ŕőńőęĺň

J_{2n} =

`_{0 1n}

−1_n 0 ´ Šőčďă sp(2n) = {x ∈ gl(n)|x^tJ_{2n} + J_{2n}x = 0} 3. Ďĺťťěřěŋűĺřőćăŋĺěň ăńčěąřż Ńĺ g ŋăğżćăěšś£ ńĺŋěľŋőě őšőąřăęěŋĺě D : g → g, şďőćńěšőćőř£¿źěě şśńőćĺ¿ D[x, y] = [Dx, y] + [x, Dy]. Ďőłăğăšĳ, ůšő ňŋőęěśšćő ćśěţ ďĺťťěřěŋűĺřőćăŋĺľ ăčńěąřż Ńĺ g őąřăğşěš ăńčěąřş Ńĺ őšŋőćĺšěńĳŋő őŕěřăűĺĺ

[D_1, D_2] = D_1D_2 − D_2D_1.

4. Őŕĺśăšĳ ćśě ďĺťťěřěŋűĺřőćăŋĺ£ (ŕő ňőďşń¿ ćŋşšřěŋŋĺţ) 4ă) šřěţňěřŋőľ ăńčěąřż Čěľğěŋąěřčă hei(3); 4b) (2n + 1)-ňěřŋőľ ăńčěąřż Čěľğěŋąěřčă hei(2n + 1); 4c) ăńčěąřż Ńĺ ăťťĺŋŋżţ ŕřěőąřăğőćăŋĺľ ŕř£ňőľ aff(1); 4d) sl(2).

5. Ŕşśšĳ h | ńĺŋěľŋőě ŕőďŕřőśšřăŋśšćő ć ăńčěąřě Ńĺ g. Ŕőńőęĺň: nh = {ξ ∈ g | [ξ, η] ∈ h, ∀η ∈ h} zh = {ξ ∈ g | [ξ, η] = 0, ∀η ∈ h} Ďőłăğăšĳ, ůšő n_h ĺ z_h | ŕőďăńčěąřż Ńĺ ć g, ŕřĺůěň z_h | ĺďěăń ć n_h.

6. Őŕĺśăšĳ ćśě ŋěŕřĺćőďĺňżě łőŋěůŋőňěřŋżě ŕřěďśšăćńěŋĺ£ 3ă) šřěţňěřŋőľ ăńčěąřż Čěľğěŋąěřčă hei(3); 3b) ăńčěąřż Ńĺ ăťťĺŋŋżţ ŕřěőąřăğőćăŋĺľ ŕř£ňőľ aff(1). 7. Ďń£ ń¿ąőčő ¡ńěňěŋšă ξ ∈ g őŕřěďěńĺň ńĺŋěľŋżľ őŕřăšőř adξ : g → g: adξ(η) = [ξ, η] Ďőłăğăšĳ, ůšő adξ £ćń£ěšś£ ďĺťťěřěŋűĺřőćăŋĺěň ăńčěąřż Ńĺ g (ćŋşšřěŋŋěě ďĺťťěřěŋűĺřőćăŋĺě), ůšő śőőšćěšśšćĺě ξ → adξ ğăďăěš ŕřěďśšăćńěŋĺě g ć g ĺ ůšő ker ad = z(g).

8. Şłăğăšĳ šőůŋőě łőŋěůŋőňěřŋőě ŕřěďśšăćńěŋĺě 5ă) n-ňěřŋőľ łőňňşšăšĺćŋőľ ăńčěąřż Ńĺ; 5b) šřěţňěřŋőľ ăńčěąřż Čěľğěŋąěřčă hei(3).