ŊĚĞĂĆĹŚĹŇŻĽ ŇŐŚŁŐĆŚŁĹĽ ŞŊĹĆĚŘŚĹŠĚŠ ŇĂŠĚŇĂŠĹŮĚŚŁĹĽ ŁŐŃŃĚĎĘ

Ŕăřăňőŋőćă Ĺ.Ň.

Śŕěűłşřś ČŘŞŔŔŻ Ĺ ĂŃČĚĄŘŻ ŃĹ Ćěśŋă 98

Ğăŋ£šĺě 9

1. Śćőľśšćă śĺśšěňż łőřŋěľ ŕőńşŕřőśšőľ ăńčěąřż Ńĺ.

2. Őŕĺśăŋĺě łőŋěůŋőňěřŋżţ ŋěŕřĺćőďĺňżţ ŕřěďśšăćńěŋĺľ ăńčěąřż Ńĺ sl(2, C).

3. Şŋĺšăřŋżľ šř¿ł Ćěľń£: ŕőńŋă£ ŕřĺćőďĺňőśšĳ łőŋěůŋőňěřŋżţ ŕřěďśšăćńěŋĺľ sl(2, C ). Śćőľśšćă łőŋěůŋőňěřŋżţ ŕřěďśšăćńěŋĺľ sl(2, C ).

Śĺśšěňă łőřŋěľ ŕőńşŕřőśšőľ ăńčěąřż Ńĺ

Ŕşśšĳ g | ŕőńşŕřőśšă£ ăńčěąřă Ńĺ, h | ěě łăřšăŋőćśłă£ ŕőďăńčěąřă ĺ

g = h + ∑ α∈h�,α≠0 gα | řăğńőęěŋĺě Ťĺššĺŋčă (łőřŋěćőě řăğńőęěŋĺě).

Őŕřěďěńěŋĺě Śĺśšěňőľ łőřŋěľ ăńčěąřż Ńĺ g ŋăğżćăěšś£ ňŋőęěśšćő

´ = {α ∈ h^∗|α ≠ 0, g_α ≠ 0}.

1. Őŕĺśăšĳ łăřšăŋőćśłĺě ŕőďăńčěąřż, łőřŋěćżě ćěłšőřż ĺ śĺśšěňż łőřŋěľ ďń£ łńăśśĺůěśłĺţ ăńčěąř Ńĺ sl(n + 1), sp(2n), so(2n) ĺ so(2n + 1). Ďőłăğăšĳ ŕřőśšőšş ¡šĺţ ăńčěąř.

Şłăğăŋĺě. Řăśśňőšřěšĳ řěăńĺğăűĺ¿ őřšőčőŋăńĳŋőľ ăńčěąřż Ńĺ g ć ąăğĺśě, čďě ňăšřĺűă śőţřăŋ£ěňőčő ě¿ śłăń£řŋőčő ŕřőĺğćěďěŋĺ£ ĺňěěš ćĺď ( 0 1_n 1_n 0 )

ďń£ g = so(2n) ĺ 0 1_n 0 1_n 0 0 0 0 1

ďń£ g = so(2n + 1).

Ťőřňă Łăřšăŋă-Łĺńńĺŋčă ğăďăěš ěśšěśšćěŋŋżľ ĺğőňőřťĺğň ňěęďş ŕřőśšřăŋśšćăňĺ h ĺ h^∗. Őąőğŋăůĺň ůěřěğ H^α ¡ńěňěŋš, ďćőľśšćěŋŋżľ ł α , š.ě. őŕřěďěń£ěňżľ śőőšŋőÿěŋĺěň α(H) = (H^α, H) ďń£ ń¿ąőčő H ∈ h.

2. Ďőłăğăšĳ, ůšő ´ ŕőřőęďăěš h^∗ .

3. Ěśńĺ H ∈ h, X ∈ g_α, Y ∈ g_{−α}, šő (H, [X, Y ]) = (H^α, H)(X, Y ). 4. Ěśńĺ X ∈ g_α, Y ∈ g_{−α}, šő [X, Y ] = (X, Y )H^α. 5. Ŕőńőęĺň h_α = [g_α, g_{−α}]. Ďőłăğăšĳ, ůšő dim(h_α) = 1.

6. Ďőłăğăšĳ, ůšő śşźěśšćşěš šăłőľ ¡ńěňěŋš H_α ∈ h_α, ďń£ łőšőřőčő α(H_α) = 2.

7. Ďőłăğăšĳ ůšő, ďń£ ń¿ąőčő ¡ńěňěŋšă X_α ∈ g_α ŋăľďěšś£ šăłőľ ¡ńěňěŋš Y_α ∈ g_{−α}, ůšő ąşďşš ćżŕőńŋ£šĳś£ řăćěŋśšćă:

[X_α, Y_α] = H_α; [H_α, X_α] = 2X_α; [H_α, Y_α] = −2Y_α

8. Ććěďěň ŋă h^∗ śłăń£řŋőě ŕřőĺğćěďěŋĺě, ĺŋďşűĺřőćăŋŋőě ś h: (α, β) = (H^α, H^β). Šőčďă

β(H_α) = 2(α, β) (α, α) . 9. Ďőłăğăšĳ, ůšő dim(g_α) = 1 ďń£ ń¿ąőčő α ∈ ´. 10. Ěśńĺ α, cα ∈ ´(c ∈ C), šő c = 1 ĺńĺ c = −1. 11. Ěśńĺ α, β ∈ ´, šő β(H_α) | űěńőě ůĺśńő ĺ β − β(H_α)α ∈ ´. 12. Ŕşśšĳ β ≠ ±α, p ĺ q | šăłĺě ŋăĺąőńĳÿĺě űěńżě ůĺśńă, ůšő β−pα ∈´ ĺ β + qα ∈ ´, ĺ ŕşśšĳ V = ∑ k∈Z gβ+kα. Šőčďă a) β(H_α) = p − q;

b) V | ŋěŕřĺćőďĺňőě ŕřěďśšăćńěŋĺě ăńčěąřż Ńĺ sl(2) =< X_α, Y_α, Z_α > řăğňěřŋőśšĺ p + q + 1;

c) őšőąřăęěŋĺ£ adX_α : g_{β+kα} → g_{β+(k+1)α}, čďě −p ≤ k ≤ q − 1, śşšĳ ĺğőňőřťĺğňż.

13. Ěśńĺ α, β, α + β ∈ ´, šő [g_α, g_β] = g_{β+α}.