íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ëÏÌÌÅÄÖ îíõ ëÏÍÐÌÅËÓÎÙÊ ÁÎÁÌÉÚ, 4 ÓÅÍÅÓÔÒ

üËÚÁÍÅÎ 17{24 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2001 Ç.

(ÌÅËÃÉÉ ó.í.îÁÔÁÎÚÏÎÁ, ÓÅÍÉÎÁÒÙ à.í.âÕÒÍÁÎÁ É ó.á.ìÏËÔÅŒÁ)

ðÏÖÁÌÕÊÓÔÁ, ÓÏÂÌÀÄÁÊÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÒÁŒÉÌÁ ÏÆÏÒÍÌÅÎÉÑ ÒÁÂÏÔÙ:

1. òÁÂÏÔÁ ÄÏÌÖÎÁ ÉÍÅÔØ ÔÉÔÕÌØÎÙÊ ÌÉÓÔ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÎÁÐÉÓÁÎÁ ÆÁÍÉÌÉÑ, ÉÍÑ É ÏÔÞÅÓÔŒÏ ÓÄÁÀÝÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎ é âïìåå îéþåçï îå îáðéóáîï

2. òÅÛÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÉÌÉ ÐÕÎËÔÁ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÏÔŒÅÔ, ÄÏÌÖÎÏ ÎÁÞÉÎÁÔØÓÑ ÓÏ ÓÌÏŒÁ \ïÔŒÅÔ", ÚÁ ËÏÔÏÒÙÍ ÓÌÅÄÕÅÔ ÏÔŒÅÔ. üÔÏ ÐÒÁŒÉÌÏ ÎÕÖÎÏ ÓÏÂÌÀÄÁÔØ, ÄÁÖÅ ÅÓÌÉ Œ ÔÅËÓÔÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÏÔŒÅÔ É ÔÁË ŒÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ.

òÁÂÏÔÙ ÎÕÖÎÏ ÓÄÁÔØ Œ ÕÞÅÂÎÕÀ ÞÁÓÔØ ÄÏ 20.00 Œ ÐÏÎÅÄÅÌØÎÉË, 24 ÓÅÎÔÑÂÒÑ. 1. ðÕÓÔØ P (z) | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÓÔÅÐÅÎÉ n Ó ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ, z_1; : : :; z_n | ÅÇÏ ËÏÒÎÉ (ŒÓÅ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ), Á a_1; : : :; a_{n−1} | ËÏÒÎÉ ÅÇÏ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÏÊ. Á) äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÖÄÁÑ ÔÏÞËÁ a_i ÌÅÖÉÔ ŒÎÕÔÒÉ ŒÙÐÕËÌÏÊ ÏÂÏÌÏÞËÉ ÔÏÞÅË z_1; : : :; z_n. Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ n = 3, ÔÏ^1_2 (|a_1|^2 + |a_2|^2) ⩽^1_3 (|z_1|^2 + |z_2|^2 + |z_3|^2). 2. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ∫_{+∞} 0 sin x √ 1+x dx.

3. îÁÒÉÓÕÊÔÅ ÎÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ {z ∈ C | z^4 + 2z^2 + 2 ∈ T }, ÇÄÅ T | ÏÔÒÅÚÏË ÍÎÉÍÏÊ ÏÓÉ Ó ËÏÎÃÁÍÉ Œ ÔÏÞËÁÈ −i É i. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ œÁÛ ÒÉÓÕÎÏË | ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ. 4. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÄÉÕÓ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ ÒÑÄÁ ∑_∞ n=1 ı^n=a_n, ÇÄÅ a_n | ÞÉÓÌÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÕÒÁŒ- ÎÅÎÉÑ sin nz = z, ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÝÉÈ ÕÓÌÏŒÉÑÍ |Re(z)| ⩽ 1; |Im(z)| ⩽ 1. 5. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ f: C → C , ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀ- ÝÁÑ ÐÒÉ ËÁÖÄÏÍ z ∈ C ÕÓÌÏŒÉÑÍ f(z +1) = f(z), f(z +i) = e^{−2ßiz} f(z). Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ f ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÁ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÐÒÏÐÏÒÃÉÏÎÁÌØÎÏÓÔÉ. Œ) óËÏÌØËÏ ÎÕÌÅÊ ÉÍÅÅÔ ÆÕÎËÃÉÑ f Œ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ {z ∈ C | |Re(z)| ⩽ 1=2; |Im(z)| ⩽ 1=2} ?