úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ. I ËÕÒÓ, ŒÅÓÎÁ 1999 ÇÏÄÁ. ìÉÓÔÏË Ć 10.

1) ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ Conj ÆÕÎËÔÏÒ VectC → VectC , ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÉÊ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ V Œ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏ-ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ V (ÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÏ V ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó V ËÁË ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, Á ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ x ∈ C Œ V ÚÁ- ÄÁÅÔÓÑ ËÁË ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ x Œ V ). ðÕÓÔØ Compl : VectR→ VectC | ÆÕÎË- ÔÏÒ ËÏÍÐÌÅËÓÉÆÉËÁÃÉÉ, Real : VectC → VectR| ÆÕÎËÔÏÒ ÏŒÅÝÅÓÔŒÌÅÎÉÑ, Á Id : VectC → VectC | ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÙÊ ÆÕÎËÔÏÒ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÆÕÎËÔÏÒ Compl ∘ Real ÉÚÏÍÏÒÆÅÎ ÆÕÎËÔÏÒÕ Id ⊕ Conj.

2) ïÔÏÖÄÅÓÔŒÉÍ ÔÅÎÚÏÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ V^� ⊗ V Ó Hom(V, V ). ëÁË ÏÐÉÓÁÔØ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ Hom(V, V ) → —, ÏÔŒÅÞÁÀÝÅÅ ÓŒÅÒÔËÅ ÔÅÎÚÏÒÏŒ? ëÁËÏÍÕ ÏÐÅ- ÒÁÔÏÒÕ ÉÚ Hom(V, V ) ÏÔŒÅÞÁÅÔ ÓŒÅÒÔËÁ (ËÁË ÜÌÅÍÅÎÔ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÇÏ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Hom(V, V )^� ) ÐÒÉ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÅ Hom(V, V )^� ∼−→ Hom(V, V ) (ÓÍ. ÚÁÄÁÞÕ 9 ÉÚ ÐÒÏÛÌÏÇÏ ÌÉÓÔËÁ)?

3) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ GL(V )-ÜËŒÉŒÁÒÉÁÎÔÎÏÅ (ÔÏ ÅÓÔØ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏÞÎÏÅ Ó ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ GL(V )) ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ V^� ⊗ V → —ÐÒÏÐÏÒÃÉÏÎÁÌØÎÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÀ ÓŒÅÒÔËÉ.

4) îÁÊÔÉ ÖÏÒÄÁÎÏŒÕ ÎÏÒÍÁÌØÎÕÀ ÆÏÒÍÕ ÍÁÔÒÉÃÙ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ A ⊗ B , ÅÓÌÉ ÍÁ- ÔÒÉÃÙ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ A É B ÉÍÅÀÔ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÖÏÒÄÁÎÏŒÕ ÎÏÒÍÁÌØÎÕÀ

ÆÏÒÍÕ: Á) ( 1 1 0 1 ) , 1 0 0 0 2 0 0 0 3 ;

Â) ( 1 1 0 1 ) , ( 2 1 0 2 ) ;

Œ) ( 1 1 0 1 ) , 0 1 0 0 0 1 0 0 0 .

5) ðÕÓÔØ —| ÐÏÄÐÏÌÅ ÐÏÌÑ F. ðÏÓÔÒÏÉÔØ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÅ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÙ

Á) HomF(F ⊗ V, F ⊗ W ) ∼= F ⊗ Hom—(V, W ), Â) (F ⊗—V ) ⊗F(F ⊗—W ) ∼= F ⊗—(V ⊗—W ),

ÇÄÅ ÞÅÒÅÚ ⊗—ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ÔÅÎÚÏÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ

ÎÁÄ —, Á ÞÅÒÅÚ ⊗F ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ÔÅÎÚÏÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÒÏ-

ÓÔÒÁÎÓÔŒ ÎÁÄ F.

6) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ C -ÁÌÇÅÂÒÁ C ⊗RH ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÍÁÔÒÉÞÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÅ M_2(C ).