úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ. I ËÕÒÓ, ŒÅÓÎÁ 1999 ÇÏÄÁ. ìÉÓÔÏË Ć 6.

1) îÁÊÔÉ ŒÓÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÙÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÏŒÁÎÉÑ ÐÏ x Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ R[x]_n ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÏÔ x ÓÔÅÐÅÎÉ ÍÅÎØ- ÛÅÊ n + 1. ôÏ ÖÅ ÄÌÑ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ ÓÄŒÉÇÁ f(x) → f(x + a).

2) ðÏÓÔÒÏÉÔØ ŒÓÅ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÏÎÎÙÅ ÒÑÄÙ Z-ÍÏÄÕÌÑ Z/12Z.

3) ðÕÓÔØ n | ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ.

Á) ëÁËÉÅ ÐÒÏÓÔÙÅ Z-ÍÏÄÕÌÉ É Ó ËÁËÏÊ ËÒÁÔÎÏÓÔØÀ ŒÈÏÄÑÔ Œ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÏÎ- ÎÙÊ ÒÑÄ Z-ÍÏÄÕÌÑ Z/nZ?

Â) äÌÑ ËÁËÉÈ n Z-ÍÏÄÕÌØ Z/nZÒÁÚÌÁÇÁÅÔÓÑ Œ ÐÒÑÍÕÀ ÓÕÍÍÕ ÐÒÏÓÔÙÈ Z- ÍÏÄÕÌÅÊ?

4) ëÁËÉÅ ÐÒÏÓÔÙÅ C [x]-ÍÏÄÕÌÉ É Ó ËÁËÏÊ ËÒÁÔÎÏÓÔØÀ ŒÈÏÄÑÔ Œ ËÏÍÐÏÚÉ- ÃÉÏÎÎÙÊ ÒÑÄ C [x]-ÍÏÄÕÌÑ V = C^3 , Œ ËÏÔÏÒÏÍ x ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÍÁÔÒÉÃÅÊ 2 3 −4 4 5 −8 3 4 −6 ? 5) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÎÅÎÕÌÅŒÏÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÐÒÏÓÔÏÇÏ ÍÏÄÕÌÑ Œ ÐÒÏÓÔÏÊ ÍÏÄÕÌØ ÏÂÒÁÔÉÍ.

6) ðÕÓÔØ A É B | ËŒÁÄÒÁÔÎÙÅ ÍÁÔÒÉÃÙ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ —. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÉÎÉ- ÍÁÌØÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÂÌÏÞÎÏ-ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÍÁÔÒÉÃÙ

(_A 0 0 B ) ÒÁŒÅÎ ÎÁÉÍÅÎØ- ÛÅÍÕ ÏÂÝÅÍÕ ËÒÁÔÎÏÍÕ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÍÁÔÒÉÃ A É B .

7) ðÕÓÔØ V | ËÏÎÅÞÎÙÊ ÍÏÄÕÌØ ÎÁÄ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÍ ËÏÌØÃÏÍ R. ïÎ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÍ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÐÏÄÍÏÄÕÌÑ U ⊆ V ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÄÏÐÏÌÎÉÔÅÌØ- ÎÙÊ ÐÏÄÍÏÄÕÌØ W , ÔÏ ÅÓÔØ ÔÁËÏÊ ÐÏÄÍÏÄÕÌØ W ⊆ V , ÞÔÏ V = U ⊕ W . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ

Á) ÌÀÂÏÊ ÐÏÄÍÏÄÕÌØ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÇÏ ÍÏÄÕÌÑ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔ;

Â) ÍÏÄÕÌØ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÎ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÑÍÏÊ ÓÕÍ- ÍÏÊ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ ÓŒÏÉÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÐÏÄÍÏÄÕÌÅÊ;

Œ) ÐÒÑÍÁÑ ÓÕÍÍÁ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÈ ÍÏÄÕÌÅÊ | ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ ÍÏÄÕÌØ.

8) ðÕÓÔØ V | ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏÅ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ C . ìÉÎÅÊÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ V ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÍ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÉÎ- ŒÁÒÉÁÎÔÎÏÇÏ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ U ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÄÏÐÏÌÎÉÔÅÌØÎÏÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ W , ÔÏ ÅÓÔØ ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ V = U ⊕ W . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÏÐÅÒÁ- ÔÏÒ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÅÇÏ ÍÁÔÒÉÃÁ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ ÂÁÚÉÓÅ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÁ.