ìÉÓÔÏË 2. òÅÇÕÌÑÒÎÙÅ É ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ.

äÌÑ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ÁÆÆÉÎÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ X ÞÅÒÅÚ k(X) ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ÐÏÌÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ^p_q , p, q ∈ k[X], q ≠ 0. ïÂÌÁÓÔØÀ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ D(f) = {x ∈ X|f =^p_q , q(x) ≠ 0}. ðÏÌÏÖÉÍ If = {q ∈ k[X]|f =^p_q }.

1. I_f ∪ 0 - ÉÄÅÁÌ Œ k[X], ÐÒÉÞÅÍ V(I_f ) = X \ D(f). 2. œÓÀÄÕ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÒÅÇÕÌÑÒÎÁ. 3. îÁÊÔÉ ÏÂÌÁÓÔØ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÆÕÎËÃÉÉ (1 − y)/x ÎÁ ËÒÉŒÏÊ x^2 + y^2 = 1.

åÓÌÉ U ÏÔËÒÙÔÏ Œ X, ÔÏ ÞÅÒÅÚ O(U) ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ŒÓÅÈ ÒÁÃÉÏÎÁÌØ- ÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ X, ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÈ Œ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÅ U. ðÕÓÔØ f ∈ k[X]; ÇÌÁŒÎÙÍ ÏÔËÒÙÔÙÍ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ Xf = X \ V(f).

4. X_f ÁÆÆÉÎÎÏ, Ô.Å.: Á) O(X_f ) = k[X][^1_f ] Â) Spec k[X][^1_f ] ∼= X_f . 5. ðÏÌÏÖÉÍ U = A^2 \ (0, 0). äÏËÁÚÁÔØ: O(U) = k[x, y]. œÙŒÅÓÔÉ, ÞÔÏ U ÎÅ ÁÆÆÉÎÎÏ Œ ÓÍÙÓÌÅ ÚÁÄÁÞÉ 5.

ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ φ : X → Y ⊆ A^m ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÅ- ÇÕÌÑÒÎÙÍ (ÍÏÒÆÉÚÍÏÍ), ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÆÕÎËÃÉÑÍÉ ÉÚ k[X]; φ� ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ φ� : k[Y ] → k[X], φ�f(x) = f(φ(x)); φ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÄÏÍÉÎÁÎÔÎÙÍ, ÅÓÌÉ φ(X) ÐÌÏÔÎÏ Œ Y Œ ÔÏÐÏÌÏÇÉÉ úÁÒÉÓÓËÏÇÏ.

6. ðÕÓÔØ φ - ÍÏÒÆÉÚÍ. Á) (φ - ÄÏÍÉÎÁÎÔÎÙÊ) ⇔ (φ^� - ÉÎSSÅËÔÉŒÎÙÊ) Â) (φ^� - ÓÀÒSSÅËÔÉŒÎÙÊ) ⇒ (φ - ÉÎSSÅËÔÉŒÎÙÊ); Œ) ÐÒÉŒÅÓÔÉ ÐÒÉÍÅÒ, ËÏÇÄÁ ÏÂÒÁÔÎÏÅ Ë Â) ÎÅŒÅÒÎÏ.

7. ðÕÓÔØ Y = V(x^3 − y^2), φ : A^1 → Y, φ(t) = (t^2, t^3). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÏÒÆÉÚÍ φ ÂÉÅËÔÉŒÅÎ, ÎÏ ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ.

8. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ Á) ÄÏÍÉÎÁÎÔÎÙÊ ÍÏÒÆÉÚÍ A^1 Œ A^1 \ {0} Â) ÓÀÒØÅËÔÉŒÎÙÊ ÍÏÒÆÉÚÍ A^1 \ {0} Œ A^1?

9. (φ = (f_1, · · · , f_n) : A^n → A^n ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ) ⇔ (f_1, · · · , f_n ÐÏÒÏÖÄÁÀÔ k[T_1, · · · , T_n].) ðÒÉ ÜÔÏÍ ÑËÏÂÉÁÎ J =^{∂(f1,�,fn)}_{∂(T1,�,Tn)} ∈ k.

10. (áÂØÑÎËÁÒ-íÏÏ). ëÒÉŒÁÑ X ⊆ A^2 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ A^1, ËÏÇÄÁ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÐÅÒÅŒÅÄÅÎÁ Œ ÐÒÑÍÕÀ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ A^2.

ôÅÏÒÅÍÁ. åÓÌÉ φ : X → Y - ÄÏÍÉÎÁÎÔÎÙÊ, ÔÏ ∃ f ∈ k[Y ] : Y_f ⊆ φ(X) 11. ðÅÒÅŒÅÓÔÉ ÜÔÕ ÔÅÏÒÅÍÕ ÎÁ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÊ ÑÚÙË. 12. ïÐÉÓÁÔØ ÏÂÒÁÚ ÍÏÒÆÉÚÍÁ φ : A^3 → A^3 Á) (x, y, z) → (x, xy, xyz) Â) (x, y, z) → (xyz, y^3z, x^3z^2). ðÕÓÔØ X, Y - ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙ; ÚÁÍÅÎÑÑ k[X] ÎÁ k(X), ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔÓÑ: ÒÁÃÉÏÎÁÌØ- ÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ φ, ÏÂÌÁÓÔØ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ D(φ), ÄÏÍÉÎÁÎÔÎÏÓÔØ; ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÅ φ�^1, φ ÎÁÚÙŒÁÀÔ ÂÉÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ.

ôÅÏÒÅÍÁ. äÏÍÉÎÁÎÔÎÏÅ É ÉÎSSÅËÔÉŒÎÏÅ ÎÁ ÎÅÐÕÓÔÏÍ ÏÔËÒÙÔÏÍ ÐÏÄÍÎÏ- ÖÅÓÔŒÅ Œ X ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÂÉÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ.

13. ðÕÓÔØ f ∈ k[T_1, · · · , T_n] - ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÐÏÌÉÎÏÍ, deg f = 2, X =

V(f), O ∈ X, L ∌ O - ÌÀÂÁÑ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔØ Œ A^n. ðÕÓÔØ x ∈ X; ÐÏÌÏÖÉÍ π(x) = (Ox) ∩ L. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ π : X → L ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏ É ÎÁÊÔÉ D(φ). ðÒÉ ËÁËÏÍ ÕÓÌÏŒÉÉ π ÂÕÄÅÔ ÂÉÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ?

14. ðÏÓÔÒÏÉÔØ ÑŒÎÏ ÂÉÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ φ : A^1 → X: Á) X : y^2 = x^2 + x^3 Â) X : x^2 + y^2 = 5.