ìÉÓÔÏË 3. òÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ, ÐÒÏÓÔÙÅ É ÏÓÏÂÙÅ ÔÏÞËÉ. ðÕÓÔØ B - ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÎÁÄ k; ÜÌÅÍÅÎÔÙ f_1, · · · , f_n ∈ B ÎÁÚÙ- ŒÁÀÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁŒÉÓÉÍÙÍÉ, ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ F ∈ k[T_1, · · · , T_n], F ≠ 0: F (f_1, · · · , f_n) ≡ 0.

1. f_1, · · · , f_n ∈ k[T_1, · · · , T_n] ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁŒÉÓÉÍÙ ⇒^{∂(f1,}�^{,f}n^)_{∂(T1,}�_{,T}n_) ≡ 0. ôÅÏÒÅÍÁ. œÓÅ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÅ ÐÏÄÓÉÓÔÅÍÙ

B ÉÍÅÀÔ ÏÄÎÕ É ÔÕ ÖÅ ÍÏÝÎÏÓÔØ, ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÍÕÀ tr.deg. B.

òÁÚÍÅÒÎÏÓÔØÀ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ÁÆÆÉÎÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ X ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ dim X = tr.deg. k[X]. œ ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ: dim(X_1 ∪X_2) = max(dim X_1, dim X_2).

2. åÓÌÉ X ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏ, Y ⊆ X, Y ≠ X, ÔÏ dim Y < dim X. 3. îÁÊÔÉ dim X, ÅÓÌÉ X = V(F ) - ÇÉÐÅÒÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ Œ A^n. 4. åÓÌÉ ÍÏÒÆÉÚÍ φ : X → Y ÄÏÍÉÎÁÎÔÎÙÊ, ÔÏ dim X ≥ dim Y . 5. åÓÌÉ φ : X → Y - ÂÉÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ, ÔÏ dim X = dim Y . 6. ëÏÎÕÓ çÒÁÓÓÍÁÎÁ: ~Gr_{n,r} = {v_1 ∧ · · · ∧ v_r |v_1, · · · , v_r ∈ k^n} ⊆ ⋀_r k^n.

Á) ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ~Gr_{n,r} ÚÁÍËÎÕÔÏ Œ ⋀_r k^n Â) ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ φ : k^{r(n}�^{r)+1} → ~Gr_{n,r} (t, (a_{ij})^{r,n}_{i=1,j=r+1}) → (te_1 + ∑_n j=r+1 a1jej ) ∧ · · · ∧ (er + ∑_n j=r+1 arjej ) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÂÉÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ, É dim ~Gr_{n,r} = r(n − r) + 1. ôÅÏÒÅÍÁ. ðÕÓÔØ X ⊆ A^n - ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏ, I(X) = (f_1, · · ·, f_m). ôÏÇÄÁ

n − dim X ÒÁŒÎÏ ÒÁÎÇÕ ÆÕÎËÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÍÁÔÒÉÃÙ J(x) =^{∂(f1,}�^{,f}m^)_{∂(T1,}�_{,T}n_) .

ôÏÞËÁ x ∈ X ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÏÓÔÏÊ ÅÓÌÉ rkJ(x) = dim X. ôÏÞËÁ ÎÅ ÑŒÌÑ- ÀÝÁÑÓÑ ÐÒÏÓÔÏÊ, ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÓÏÂÏÊ; X^{sing} ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÏÓÏÂÙÈ ÔÏÞÅË X. ëÁÓÁÔÅÌØÎÙÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ T_x(X) ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ∩^m_{i=1}Kerdf_i(x).

7. X \ X^{sing} - ÎÅÐÕÓÔÏÅ ÏÔËÒÙÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ.

8. dimT_xX ≥ dim X, É ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÏ ÔÏÍÕ, ÞÔÏ x - ÐÒÏÓÔÁÑ. 9. åÓÌÉ X - ËÏÎÕÓ (Ô.Å. ∀x ∈ X, t ∈ k, tx ÔÁËÖÅ ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÉÔ X), É ÅÓÌÉ 0 - ÐÒÏÓÔÁÑ ÔÏÞËÁ X, ÔÏ X - ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ.

10. ïÐÉÓÁÔØ ÏÓÏÂÙÅ ÔÏÞËÉ ÇÉÐÅÒÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ V(f), f ∈ k[T_1, · · · , T_n]. 11. éÓÓÌÅÄÏŒÁÔØ ÏÓÏÂÙÅ ÔÏÞËÉ X = V(z^2 − F (x_1, · · · , x_n)). îÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ X ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÎÏÒÍÁÌØÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÁÌÇÅÂÒÁ k[X] ÃÅÌÏÚÁÍËÎÕÔÁ, Ô.Å. ÉÚ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ f^n + a_1f^n�^1 + · · · + a_n = 0, a_i ∈ k[X], f ∈ k(X) ÓÌÅÄÕÅÔ f ∈ k[X].

12. åÓÌÉ X ÆÁËÔÏÒÉÁÌØÎÏ (Ô.Å. Œ k[X] ÉÍÅÅÔÓÑ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ), ÔÏ X ÎÏÒÍÁÌØÎÏ.

13. éÓÓÌÅÄÏŒÁÔØ ŒÏÐÒÏÓ Ï ÎÏÒÍÁÌØÎÏÓÔÉ ÄÌÑ X ÉÚ ÚÁÄÁÞÉ 11. ôÅÏÒÅÍÁ. åÓÌÉ X - ÇÌÁÄËÏ, ÔÏ X - ÎÏÒÍÁÌØÎÏ. åÓÌÉ X - ÎÏÒÍÁÌØÎÏ, ÔÏ dim X^{sing} < dim X − 1.