ìÉÓÔÏË 6. áÌÇÅÂÒÙ ìÉ.

áÌÇÅÂÒÏÊ ìÉ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ k ÓÎÁÂÖÅÎÎÁÑ ÂÉÎÁÒÎÏÊ ÏÐÅ- ÒÁÃÉÅÊ (ξ, η) → [ξ, η] ÓÏ ÓŒÏÊÓÔŒÁÍÉ: [ξ, η] = −[η, ξ] É [[ξ, η], μ] + [[η, μ], ξ] + [[μ, ξ], η] = 0 (ÔÏÖÄÅÓÔŒÏ ñËÏÂÉ).

ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ Ad ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ GL(V ) Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ gl(V ) ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ ÎÁ V : Ad(g)(η) = gηg^−1.

1. äÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌ ad = dE(Ad) ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ: adξ(η) = [ξ, η] .= ξη − ηξ. 2. áÌÇÅÂÒÁ gl(V ) Ó ÏÐÅÒÁÃÉÅÊ ËÏÍÍÕÔÉÒÏŒÁÎÉÑ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÏÊ ìÉ (ŒÙŒÅÓÔÉ ÔÏÖÄÅÓÔŒÏ ñËÏÂÉ ÉÚ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ AdGL(V ) ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚ- ÍÏŒ ÁÌÇÅÂÒÙ gl(V )).

3. ðÕÓÔØ G ⊆ GL(V ) - ÚÁÍËÎÕÔÁÑ Œ ÔÏÐÏÌÏÇÉÉ úÁÒÉÓÓËÏÇÏ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ, g .= T_E (G) - ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ.

Á) ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ g ⊆ gl(V ) ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ AdG (ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ G Œ g ÔÁËÖÅ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÎÙÍ).

Â) g - ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ ìÉ gl(V ) (ÅÅ ÎÁÚÙŒÁÀÔ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÏÊ ÉÌÉ ÁÌÇÅÂÒÏÊ ìÉ ÇÒÕÐÐÙ G).

4. ðÕÓÔØ ρ : G → GL(U ) - ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ. ôÏÇÄÁ dEρ - ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ g, Ô.Å., ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ g Œ gl(U ).

5. œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ u ∈ U ÓÔÁÂÉÌÉÚÁÔÏÒ G_u - ÚÁÍËÎÕÔÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ Ó ÁÌÇÅÂÒÏÊ ìÉ g_u = {ξ ∈ g|dEξ(u) = 0}.

6. äÌÑ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÁ det : GL(V ) → k^∗: dE(det)(ξ) = tr(ξ). áÌÇÅÂÒÁ ìÉ sl_n ÇÒÕÐÐÙ SL_n ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÍÁÔÒÉÃ ÓÏ ÓÌÅÄÏÍ ÎÏÌØ.

7. òÁÓÓÓÍÏÔÒÉÍ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ Sq ÇÒÕÐÐÙ GL_n Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÅ ÍÁÔÒÉÃ n × n ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÅÎÎÏÍ Ó ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ ÂÉÌÉÎÅÊÎÙÈ ÆÏÒÍ: Sq g(A) = gAg^⊤. äÏËÁÚÁÔØ: dE(Sq)ξ(A) = ξA + Aξ^⊤.

8. ðÕÓÔØ J - ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ. ïÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÇÒÕÐÐÏÊ O_n ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÔÁÂÉÌÉÚÁÔÏÒ (GL_n)_J ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ Sq. äÏËÁÚÁÔØ ËÏÒÒÅËÔÎÏÓÔØ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ O_n, ÏÐÉÓÁÔØ ÑŒÎÏ ÅÅ ÁÌÇÅÂÒÕ ìÉ Œ ÓÌÕÞÁÅ J = E.

9. ðÕÓÔØ J - ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ËÏÓÏÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ ÞÅÔÎÏÇÏ ÒÁÚ- ÍÅÒÁ n. óÉÍÐÌÅËÔÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÏÊ Sp_n ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÔÁÂÉÌÉÚÁÔÏÒ (GL_n)_J ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ Sq. äÏËÁÚÁÔØ ËÏÒÒÅËÔÎÏÓÔØ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ Sp_n, ÏÐÉÓÁÔØ ÑŒÎÏ ÅÅ ÁÌÇÅÂÒÕ ìÉ Œ ÓÌÕÞÁÅ, ËÏÇÄÁ J - ÂÌÏÞÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ

`_{0 E} −E 0 ´ .