áÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ, ÌÉÓÔÏË Ć1

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÌØÃÏ ÆÏÒÍÁÌØÎÙÈ ÓÔÅÐÅÎÎÙÈ ÒÑÄÏŒ k[[X_1, . . . , Xn]] ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÅÔÅÒÏŒÙÍ (k | ÐÏÌÅ).

2. íÏÖÎÏ ÌÉ ÚÁÄÁÔØ ÏÄÎÕ ÉÚ ŒÅÔŒÅÊ ÇÉÐÅÒÂÏÌÙ Œ R^2 ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ?

3. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÔÁËÏÊ ÍÏÒÆÉÚÍ φ : X → Y ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ, ÞÔÏ φ(X) ÎÅ ÏÔËÒÙÔÏ É ÎÅ ÚÁÍËÎÕÔÏ Œ Y ?

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÁÒÙ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ ÎÅÉÚÏÍÏÒÆÎÙ: Á) ÇÉÐÅÒÂÏÌÁ { (x, y) ∈ A^2 : xy = 1 } É A^1 ; Â) ÐÏÌÕËÕÂÉÞÅÓËÁÑ ÐÁÒÁÂÏ- ÌÁ { (x, y) ∈ A^2 : y^2 = x^3 } É A^1 ; Œ) A^1 \ {0, 1, 2} É A^1 \ {0, 1, 3}; Ç*) ÐÏÌÕËÕÂÉ- ÞÅÓËÁÑ ÐÁÒÁÂÏÌÁ ÉÚ ÐÕÎËÔÁ (Â) É ËÒÉŒÁÑ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉ- ÅÍ y^2 = x^5.

5. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ

vm : A n → A^(

m+nm )�_1 , ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÏÅ ŒÓÅÍÉ ÍÏÎÏÍÁÍÉ ÓÔÅÐÅÎÉ 6 m, ËÒÏÍÅ ËÏÎÓÔÁÎÔ. âÕÄÅÔ ÌÉ ÅÇÏ ÏÂÒÁÚ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ Œ A (

m+nm )�_1 ? 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ Œ A n^{+1} , ÚÁÄÁÎÎÏÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ x^2_1 + · · · + x^2n_{+1} = 1, ÂÉÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏ ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ A n.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÒÉŒÁÑ ÎÁ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉ- ÅÍ x^3 + y^3 = 1, ÎÅÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁ.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ Œ A^3 , ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ x^3+y^3 +z^3 = 1, ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁ, ÅÓÌÉ ÏÓÎÏŒÎÏÅ ÐÏÌÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ.

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ ÎÅÐÒÉŒÏ- ÄÉÍÏ.

10. ðÕÓÔØ X É Y | ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÁÆÆÉÎÎÙÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ dim X × Y = dim X + dim Y .

11. ðÕÓÔØ U É V | ÁÆÆÉÎÎÙÅ ÏÔËÒÙÔÙÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ X. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ U ∩ V ÔÏÖÅ ÁÆÆÉÎÎÏ.

12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ A^2 \ {(0, 0)} ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÁÆÆÉÎÎÙÍ. 13. ðÕÓÔØ C | ËÒÉŒÁÑ v_3(P^1) ⊂ P^3. íÏÖÅÔ ÌÉ ÐÒÑÍÁÑ ÐÅÒÅÓÅÞØ ËÒÉŒÕÀ C Œ ÔÒÅÈ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ?

14*. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÊ ÉÄÅÁÌ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ óÅÇÒÅ

Pm × Pn ⊂ Pmn^+m^+n

ÐÏÒÏÖÄÁÅÔÓÑ ÓŒÏÅÊ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ 2.