áÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ, ÌÉÓÔÏË Ć2

1. œ ËÏÌØÃÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ k[T_0, . . . , Tn] ÚÁÄÁÎÙ ÄŒÁ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ÉÄÅÁÌÁ I_1 É I_2 ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ r(I_1) = I_1, r(I_2) = I_2 (ÂÕËŒÁ r ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÒÁÄÉËÁÌ), É ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÎÕÌÅÊ I_1 É I_2 Œ Pn ÎÅÐÕÓÔÙ É ÓÏŒÐÁÄÁÀÔ. óÌÅÄÕÅÔ ÌÉ ÉÚ ÜÔÏÇÏ, ÞÔÏ I_1 = I_2?

2. ðÕÓÔØ C | ËÒÉŒÁÑ Œ A^2 , ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ y^2 = x^3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÉÚ C Œ P^1, ÚÁÄÁÎÎÏÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ (x, y) → (x : y), ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÍÏÒÆÉÚÍÏÍ.

3. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ Pn Œ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ óÅÇÒÅ Pn×

P^n ⊂ P^{n2+2n}. þÔÏ ÚÁ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ Œ P^{n2+2n} ÂÕÄÅÔ ÏÂÒÁÚÏÍ ÜÔÏÇÏ ÏÔÏ-

ÂÒÁÖÅÎÉÑ?

4. ðÕÓÔØ X | ËŒÁÚÉÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÅ ÍÎÏÇÏÂÒÁÚÉÅ. ðÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÉÄÁ V = F ∩ U ⊂ X, ÇÄÅ F ⊂ X ÚÁÍËÎÕÔÏ, Á U ⊂ X ÏÔËÒÙÔÏ, ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÏËÁÌØ- ÎÏ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ; ËÏÎÅÞÎÏÅ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÌÏËÁÌØÎÏ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÏÎÓÔÒÕËÔÉŒÎÙÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ (ÄÒÕÇÏÊ ŒÁÒÉÁÎÔ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ: ËÏÎÓÔÒÕËÔÉŒÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ | ÜÌÅÍÅÎÔ ÂÕÌÅŒÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ X, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ÏÔËÒÙÔÙÍÉ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍÉ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÍÏÒÆÉÚÍÅ ËŒÁÚÉÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ ÏÂÒÁÚ ËÏÎÓÔÒÕËÔÉŒÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ËÏÎ- ÓÔÒÕËÔÉŒÅÎ.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ P^1 × P^2 ÎÅÉÚÏÍÏÒÆÎÏ P^3.

6. óÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÌÉ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ X, Y É Z ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ X ⊂ Z, Y ⊂ Z, X ∩ Y ≠ ? É ÐÒÉ ÜÔÏÍ dim(X ∩ Y ) < dim X + dim Y − dim Z?

7*. íÏÒÆÉÚÍ f : P^1 → P^3 ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÆÏÒÍÕÌÏÊ (x_0 : x_1) → (x^4_0 : x^3_0x_1 : x_0x^3_1 : x^4_1). ðÏÌÏÖÉÍ C = f(P^1). íÏÖÎÏ ÌÉ ÚÁÄÁÔØ ËÒÉŒÕÀ C ⊂ P^3 (ËÁË ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ P^3) ÄŒÕÍÑ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ?