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ïî ãðàíòó �Ìîëîäàÿ ìàòåìàòèêà Ðîññèè�

Àíàñòàñèÿ Ñòàâðîâà

1. Ðåçóëüòàòû íàó÷íûõ èññëåäîâàíèé, ïîëó÷åííûå â 2019 ãîäó

1. Ãèïîòåçà ×åðíîóñîâà-Æèëÿ-Ïèÿíñîëû î ãëàâíûõ G-ðàññëîåíèÿõ
íàä ìíîãî÷ëåíàìè Ëîðàíà. Îäíîé èç äîëãîñðî÷íûõ òåì ìîèõ èññëåäîâàíèé
ÿâëÿåòñÿ èçó÷åíèå ãëàâíûõ G-ðàññëîåíèé è ãðóïï òî÷åê äëÿ èçîòðîïíûõ ðåäóê-
òèâíûõ ãðóïï G íàä êîëüöàìè ìíîãî÷ëåíîâ. Ðàñùåïèìûå ðåäóêòèâíûå ãðóïïû
òàêæå íàçûâàþòñÿ ãðóïïîâûìè ñõåìàìè Øåâàëëå � Äåìàçþðà èëè ïðîñòî ãðóï-
ïàìè Øåâàëëå; ê íèì îòíîñÿòñÿ, â ÷àñòíîñòè, ëèíåéíûå ãðóïïû ìàòðèö SLn,
Spn, SOn. Îáùèå ðåäóêòèâíûå ãðóïïû ÿâëÿþòñÿ ñêðó÷åííûìè ôîðìàìè ãðóïï
Øåâàëëå � Äåìàçþðà. Ïîíÿòèå èçîòðîïíîñòè ðåäóêòèâíîé ãðóïïû ïðîèñõîäèò
îò ïîíÿòèÿ èçîòðîïíîñòè äëÿ êâàäðàòè÷íûõ ôîðì; â ÷àñòíîñòè, èçîòðîïíûé
ðàíã SO(q) ðàâåí èíäåêñó Âèòòà ôîðìû q.
Â 1976 ã. Ä. Êâèëëåí è À. Ñóñëèí íåçàâèñèìî äîêàçàëè ãèïîòåçó Ñåððà î

òîì, ÷òî ëþáîé êîíå÷íî-ïîðîæäåííûé ïðîåêòèâíûé ìîäóëü (à çíà÷èò, è ëþ-
áîå ãëàâíîå GLn-ðàññëîåíèå) íàä êîëüöîì ìíîãî÷ëåíîâ k[x1, . . . , xn] íàä ïîëåì
ÿâëÿåòñÿ ñâîáîäíûì. Â 1978 ã. Ð. Ñóîí îáîáùèë ýòîò ðåçóëüòàò íà êîëüöà ìíîãî-
÷ëåíîâ Ëîðàíà k[x±1

1 , . . . , x±1
n ] îò íåñêîëüêèõ ïåðåìåííûõ. Â 2008 ã. Ô. Æèëü è

À. Ïèÿíñîëà äîêàçàëè òðèâèàëüíîñòü ëþáîãî ëîêàëüíî òðèâèàëüíîãî ãëàâíîãî
G-ðàññëîåíèÿ íàä R = k[x±1

1 , . . . , x±1
n ], ïðè óñëîâèè, ÷òî k � ïîëå õàðàêòåðèñòèêè

0 è G � èçîòðîïíàÿ ðåäóêòèâíàÿ ãðóïïà íàä k. Â 2015 ã. â ñâîåì ïðåïðèíòå �A
classi�cation of torsors over Laurent polynomial rings� (îïóáëèêîâàí â Comment.
Math. Helv. â 2017 ã.) Â. ×åðíîóñîâ, Ô. Æèëü è À. Ïèÿíñîëà ñôîðìóëðîâàëè
ãèïîòåçó, ÷òî àíàëîãè÷íîå óòâåðæäåíèå âåðíî, åñëè G îïðåäåëåíà íå íàä k, à
òîëüêî íàä R, è ñîäåðæèò ìàêñèìàëüíûé R-òîð. Ýòà ãèïîòåçà áûëà ìíîþ äî-
êàçàíà â 2019 ãîäó.

Òåîðåìà 1. [St3] Ïóñòü k � ïîëå õàðàêòåðèñòèêè 0 è R = k[x±1
1 , . . . , x±1

n ],
n ≥ 1. Ïóñòü G � ðåäóêòèâíàÿ ãðóïïîâàÿ ñõåìà íàä R èçîòðîïíîãî ðàíãà

≥ 1, èìåþùàÿ ìàêñèìàëüíûé R-òîð. Òîãäà ëþáîå ãëàâíîå G-ðàññëîåíèå íàä R,
òðèâèàëüíîå ëîêàëüíî â òîïîëîãèè Çàðèñêîãî, òðèâèàëüíî.

2. A1-èíâàðèàíòíîñòü íåñòàáèëüíûõ K1-ôóíêòîðîâ íà ðàâíîõàðàêòå-

ðèñòè÷åñêèõ ðåãóëÿðíûõ êîëüöàõ.

Â 1977 ã. À. Ñóñëèí äîêàçàë, ÷òî

SLN(R[x1, . . . , xn]) = SLN(R)EN(R[x1, . . . , xn])

äëÿ ëþáîãî N ≥ 3 è n ≥ 1 è ëþáîãî äåäåêèíäîâà êîëüöà R, ãäå EN(−) �
ïîäãðóïïà â SLN(−), ïîðîæäåííàÿ ìàòðèöàìè ýëåìåíòàðíûõ ïðåîáðàçîâàíèé I
ðîäà. Àíàëîãîì ïîäãðóïïû EN(−) â ãðóïïå òî÷åê G(−) ïðîèçâîëüíîé èçîòðîï-
íîé ðåäóêòèâíû ãðóïïàõ G ÿâëÿåòñÿ ïîäãðóïïà E(−), ïîðîæäåííàÿ òî÷êàìè
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óíèïîòåíòíûõ ðàäèêàëîâ ñîáñòâåííûõ ïàðàáîëè÷åñêèõ ïîäãðóïï (èõ ìîæíî èí-
òåðïðåòèðîâàòü êàê îáîáùåííûå ýëåìåíòàðíûå êîðíåâûå óíèïîòåíòû). Ôàêòîð-
ãðóïïà KG

1 (−) = G(−)/E(−) íàçûâàåòñÿ íåñòàáèëüíûì K1-ôóíêòîðîì, àññîöè-
èðîâàííûì ñ G, èëè ãðóïïîé Óàéòõåäà G. Â 2014 ã. ÿ äîêàçàëà (îáîáùàÿ áî-
ëåå ðàííèå ðåçóëüòàòû Ý. Àáå, À. Ñóñëèíà, Á. Ìàðãî è äð.), ÷òî äëÿ ëþáîé
ðåäóêòèâíîé ãðóïïû G èçîòðîïíîãî ðàíãà ≥ 2, îïðåäåëåííîé íàä ñîâåðøåí-
íûì ïîëåì k, è ëþáîãî ðåãóëÿðíîãî êîëüöà R, ñîäåðæàùåãî k (â ÷àñòíîñòè,
R ìîæåò áûòü êîîðäèíàòíûì êîëüöîì ãëàäêîãî k-ìíîãîîáðàçèÿ) âûïîëíåíî
KG

1 (R[x]) = KG
1 (R), ò.å. íåñòàáèëüíûé K1-ôóíêòîð A1-èíâàðèàíòåí. Â 2019 ãîäó

ÿ îáîáùèëà ýòîò ðåçóëüòàò íà ñëó÷àé, êîãäà ãðóïïà G îïðåäåëåíà íàä R (ò.å.
�íåïîñòîÿííà�) è k � ïðîèçâîëüíîå ïîëå. Êðîìå òîãî, áûëî äîêàçàíî, ÷òî äëÿ
òàêèõ ôóíêòîðîâ âûïîëíåí àíàëîã ãèïîòåçû Ãðîòåíäèêà�Ñåððà (Í. Âàâèëîâ,
È. Ïàíèí, À. Ñòàâðîâà, 2015; È. Ïàíèí, Ð. Ôåäîðîâ, 2015; È. Ïàíèí, 2019).

Òåîðåìà 2. [St4] Ïóñòü G - ðåäóêòèâíàÿ ãðóïïà íàä ðåãóëÿðíûì êîëüöîì R,
ñîäåðæàùèì ïîëå k, è ïóñòü G èìååò èçîòðîïíûé ðàíã ≥ 2. Òîãäà KG

1 (R[x]) =
KG

1 (R). Åñëè, êðîìå òîãî, R ëîêàëüíî, òî KG
1 (R) èíúåêòèâíî îòîáðàæàåòñÿ

â KG
1 (K), ãäå K � ïîëå ÷àñòíûõ R.

2. Ïóáëèêàöèè â 2019 ãîäó

[BDMSt] Lien Boelaert, Tom De Medts, and Anastasia Stavrova, Moufang sets and structurable

division algebras, Mem. Amer. Math. Soc. 259 (2019), no. 1245, v+90.
(ïðèìå÷àíèå: ïóáëèêàöèÿ áûëà ïîäàíà äî íàçíà÷åíèÿ ñòèïåíäèè �Ìîëîäàÿ ìàòåìà-
òèêà Ðîññèè�)

[St1] A. Stavrova, Isotropic reductive groups over discrete Hodge algebras, J. Homotopy Relat.
Str. 14 (2019), 509�524.

[St2] A. Stavrova, Chevalley groups of polynomial rings over Dedekind domains, J.
Group Theory (2019), https://www.degruyter.com/view/j/jgth.ahead-of-print/jgth-
2019-0100/jgth-2019-0100.xml.

[St3] A. Stavrova, Torsors of isotropic loop reductive groups over Laurent polynomials, 2019,
arXiv:1909.01984.

[St4] A. Stavrova, A1-invariance of non-stable K1-functors in the geometric case, 2019,
arXiv:1912.05424.

3. Ó÷àñòèå â êîíôåðåíöèÿõ â 2019 ãîäó

Ïðèãëàøåííûå äîêëàäû:

• êîíôåðåíöèÿ "Petersburg Motives", 2-6 ñåíòÿáðÿ 2019, ÌÌÈ èì. Ë. Ýéëåðà,
Ñàíêò-Ïåòåðáóðã, Ðîññèÿ
• êîíôåðåíöèÿ "Actual problems of the theory of algebraic groups", 16-18 ñåí-

òÿáðÿ 2019, ÐÃÏÓ èì. À. È. Ãåðöåíà, Ñàíêò-Ïåòåðáóðã, Ðîññèÿ
• êîíôåðåíöèÿ "Homological algebra, ring theory and Hochschild cohomology",

28-30 îêòÿáðÿ 2019, ÌÌÈ èì. Ë. Ýéëåðà, Ñàíêò-Ïåòåðáóðã, Ðîññèÿ

Îðãàíèçàöèÿ êîíôåðåíöèé:

https://www.degruyter.com/view/j/jgth.ahead-of-print/jgth-2019-0100/jgth-2019-0100.xml
https://www.degruyter.com/view/j/jgth.ahead-of-print/jgth-2019-0100/jgth-2019-0100.xml
https://arxiv.org/abs/1909.01984
https://arxiv.org/abs/1912.05424
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• ìîëîäåæíàÿ êîíôåðåíöèÿ "Emerging research in algebraic groups, motives,
and K-theory", 9-13 ñåíòÿáðÿ 2019, ÌÌÈ èì. Ë. Ýéëåðà, Ñàíêò-Ïåòåðáóðã, Ðîñ-
ñèÿ
• Oberwolfach mini-workshop "Rank One Groups and Exceptional Algebraic

Groups", 10-16 íîÿáðÿ 2019, Mathematisches Forschungsinstitut Oberwolfach, Oberwolfach,
Ãåðìàíèÿ

4. Ðàáîòà â íàó÷íûõ öåíòðàõ è ìåæäóíàðîäíûõ ãðóïïàõ

â 2019 ãîäó

Îðàíèçàöèÿ 3-íåäåëüíîé ïðîãðàììû "Algebraic Groups and Motives" Ìåæäó-
íàðîäíîãî Ìàòåìàòè÷åñêîãî Èíñòèòóòà èì. Ë. Ýéëåðà (Ñàíêò-Ïåòåðáóðã), 26
àâãóñòà-13 ñåíòÿáðÿ 2019.

5. Ïåäàãîãè÷åñêàÿ äåÿòåëüíîñòü â 2019 ãîäó

Â 2019 ãîäó ïðîâåäåí êóðñ-ñåìèíàð �Êîãîìîëîãèè Ãàëóà� äëÿ ñòóäåíòîâ-áàêàëàâðîâ
3-4 êóðñîâ (1 ñåìåñòð, 1 ïàðà â íåäåëþ) è ëåêöèîííûé êóðñ �Êîììóòàòèâíàÿ
àëãåáðà� (1 ñåìåñòð, 1 ïàðà â íåäåëþ) äëÿ ñòóäåíòîâ-áàêàëàâðîâ 4 êóðñà íà
ôàêóëüòåòå ìàòåìàòèêè è êîìïüþòåðíûõ íàóê Ñàíêò-Ïåòåðáóðãñêîãî Ãîñóäàð-
ñòâåííîãî Óíèâåðñèòåòà.

6. Èòîãîâûé îò÷åò çà 2017�2019 ãîäû

Â ìîåé çàÿâêå â 2016 ãîäó áûëè óïîìÿíóòû ñëåäóþùèå ïðîáëåìû, êîòîðûìè
ÿ ïëàíèðîâàëà çàíèìàòüñÿ.

1. Áûëî çàïëàíèðîâàíî äîêàçàòü A1-èíâàðèàíòíîñòü íåñòàáèëüíîãîK1-ôóíêòîðà
KG

1 , ò.å. óòâåðæäåíèå KG
1 (R[x]) = KG

1 (R), ãäå R� ðåãóëÿðíîå êîëüöî, ñîäåð-
æàùåå ïîëå k, G � ðåäóêòèâàÿ ãðóïïîâàÿ ñõåìà èçîòðîïíîãî ðàíãà ≥ 2 íàä
R. Ýòî áûëî ñäåëàíî, ñì. [St19-4]. Êðîìå òîãî, áûë äîêàçàí àíàëîã ãèïîòåçû
Ãðîòåíäèêà�Ñåððà [Pa19] äëÿ ýòîãî ñëó÷àÿ. Áîëåå ïîäðîáíîå îïèñàíèå ýòîãî
ðåçóëüòàòà ñîäåðæèòñÿ â ðàçäåëå 1.

2. Â êà÷åñòâå äîëãîñðî÷íîãî ïðîåêòà ÿ óïîìÿíóëà, âî-ïåðâûõ, åäèíîîáðàçíîå
äîêàçàòåëüñòâî àáåëåâîñòè íåñòàáèëüíîãî K1-ôóíêòîðà, òàêæå íàçûâàåìîãî â
ýòîì ñëó÷àå ãðóïïîé Óàéòõåäà, KG

1 (k), ãäå G - ïðîèçâîëüíàÿ èçîòðîïíàÿ ðå-
äóêòèâíàÿ ãðóïïà íàä ïðîèçâîëüíûì ïîëåì k, à òàêæå ãèïîòåçà Òèòñà�Âàéññà,
óòâåðæàþùàÿ, ÷òî KG

1 (k) = 1 äëÿ âñåõ k, åñëè G � èçîòðîïíàÿ îäíîñâÿçíàÿ ðå-
äóêòèâíàÿ ãðóïïà òèïà E78

8,2. Ãèïîòåçà Òèòñà�Âàéññà áûëà, ê ñîæàëåíèþ, ïîëíî-
ñòüþ äîêàçàíà â 2019 ãîäó, â äâóõ íåçàâèñèìûõ ðàáîòàõ M. Thakur è S. Alsaody,
V. Chernousov, A. Pianzola [Th, AChP]. Ìíîþ áûëè ïîëó÷åíû òîëüêî íåáîëü-
øèå ïðîäâèæåíèÿ � ðåäóêöèÿ ñëó÷àÿ õàðàêòåðèñòèêè 2 ê õàðàêòåðèñòèêå 0,
ðàçðåøèìîñòü KG

1 (íå îïóáëèêîâàíî). Åäèíîîáðàçíîå äîêàçàòåëüñòâî àáåëåâî-
ñòè òîæå, ê ñîæàëåíèþ, ïîêà íå ïîëó÷åíî.

3. Áûëî çàïëàíèðîâàíî ïîëó÷èòü êëàññèôèêàöèþ E(R)-íîðìàëèçóåìûõ ïîä-
ãðóïï â G(R), äëÿ ëþáîãî êîììóòàòèâíîãî êîëüöà R è ëþáîé ðåäóêòèâíîé
ãðóïïû G íàä R èçîòðîïíîãî ðàíãà õîòÿ áû 2. Ýòî áûëî ñäåëàíî â ñîâìåñòíîé
ðàáîòå ñ À. Â. Ñòåïàíîâûì â 2018 ãîäó [StSt]. Êëàññèôèêàöèÿ íîðìàëüíûõ ïîä-
ãðóïï èçîòðîïíûõ ãðóïï íàä êîììóòàòèâíûì êîëüöîì R äî ýòîãî áûëà èçâåñòíà

https://sites.google.com/view/agmspb2019/
http://math-cs.spbu.ru/
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äëÿ ðàñùåïèìûõ ðåäóêòèâíûõ ãðóïï (Ý. Àáå, 1989), îðòîãîíàëüíûõ ãðóïï (Ë.
Âàñåðøòåéí, 1988), óíèòàðíûõ ãðóïï (Ä. Äæàíã, 2010), äëÿ àðèôìåòè÷åñêèõ
ãðóïï (Ã. Ìàðãóëèñ, 1974; Ì. Ñ. Ðàãóíàòàí, 1976). Ãðóáî ãîâîðÿ, íîðìàëüíûå
ïîäãðóïïû ïàðàìåòðèçóþòñÿ èäåàëàìè R. Íàìè áûëà äîêàçàíà ñëåäóþùàÿ òåî-
ðåìà êëàññèôèêàöèè.

Òåîðåìà 3. [StSt] Ïóñòü G - ðåäóêòèâíàÿ ãðóïïà íàä êîììóòàòèâíûì êîëü-

öîì R, èìåþùàÿ èçîòðîïíûé ðàíã ≥ 2, è òàêàÿ, ÷òî äëÿ ëþáîãî ìàêñèìàëü-

íîãî èäåàëà m ⊆ R ñòðóêòóðíûå êîíñòàíòû ñèñòåìû êîðíåé GRm îáðàòèìû

â R. Òîãäà äëÿ ëþáîé íðìàëüíîé ïîäãðóïïû H ≤ G(R) ñóùåñòâóåò åäèíñòâåí-

íûé èäåàë I â R, òàêîé ÷òî

E(R, I) ≤ H ≤ C(R, I),

ãäå E(R, I) � íîðìàëüíîå çàìûêàíèå ìíîæåñòâà ýëåìåíòàðíûõ êîðíåâûõ óíè-

ïîòåíòîâ â G(R), ñðàâíèìûõ ñ 1 ïî ìîäóëþ I, à C(R, I) � ìíîæåñòâî ýëåìåí-

òîâ G(R), êîòîðûå öåíòðàëüíû ïî ìîäóëþ I.

4. Êðîìå òîãî, ÿ ïëàíèðîâàëà çàíèìàòüñÿ äîêàçàòåëüñòâîì ñâîéñòâà Êàæäàíà
(T ) äëÿ ýëåìåíòàðíûõ ïîäãðóïï E(R) èçîòðîïíûõ ðåäóêòèâíûõ ãðóïï. Òàê êàê
ìîè èíòåðåñû íåñêîëüêî ñìåñòëèñü, ýòèì âîïðîñîì ÿ ïîêà íå çàíèìàëàñü.

5. ß ïëàíèðîâàëà äàòü îáùåå îïðåäåëåíèå ãðóïïû Ñòåéíáåðãà è íåñòàáèëüíîãî
K2-ôóíêòîðà äëÿ èçîòðîïíûõ ðåäóêòèâíûõ ãðóïï èçîòðîïíîãî ðàíãà 1 íàä êîì-
ìóòàòèâíûì êîëüöîì R â òåðìèíàõ íåàññîöèàòèâíûõ ñòðóêòóð éîðäàíîâà òèïà,
òàêèõ êàê ïàðû Éîðäàíà-Êàíòîðà è ñòðóêòóðèðóåìûå àëãåáðû. Òàêîå îïðåäåëå-
íèå (ñ äîñòàòî÷íî õîðîøèìè ñâîéñòâàìè) óæå, â ïðèíöèïå, ìîæåò áûòü ñôîð-
ìóëèðîâàíî, ïðè óñëîâèè, ÷òî 2, 3, 5 ∈ R×. Îäíàêî ìåíÿ òàêàÿ îáùíîñòü íå
óäîâëåòâîðÿåò, ò.å. ýòî íå âêëþ÷èò ïîëíîñòüþ îïðåäåëåíèå V. Deodhar â ñëó÷àå
ïîëÿ è îïðåäåëåíèå O. Loos â ñëó÷àå ãðóïï, ïàðàáîëè÷åñêèå ïîäãðóïïû â êîòî-
ðûõ èìåþò àáåëåâ óíèïîòåíòíûé ðàäèêàë. Âîçíèêàþùåå îãðàíè÷åíèå ñâÿçàíî
â çíà÷èòåëüíîé ñòåïåíè ñ îòñóòñòâèåì õîðîøåãî îïðåäåëåíèÿ ñòðóêòóðèðóåìûõ
àëãåáð â ñëó÷àå, êîãäà 2,3 íå îáðàòèìû, è íåêîòîðûìè íàðóøåíèÿìè â èõ ïîâå-
äåíèè, êîãäà 5 íå îáðàòèìî. Ïîïûòêè ñíÿòü õîòÿ áû îãðàíè÷åíèå â 5 ïðèâåëè
ê ïîëó÷åíèþ ñëåäóþùåãî ðåçóëüòàòà, äîêàçàííîãî ïðè ïîìîùè êëàññèôèêàöèè
êîíå÷íîìåðíûõ ïðîñòûõ àëãåáð Ëè íàä àëãåáðàè÷åñêè çàìêíóòûì ïîëåì õàðàê-
òåðèñòèêè, îòëè÷íîé îò 2 è 3, ïîëó÷åííîé â 2008 ã. À. Ïðåìåòîì è Õ. Øòðàäå,
à òàêæå ìîèõ ñîâìåñòíûõ ðåçóëüòàòîâ ñ L. Boelaert, T. De Medts [BDMSt].

Òåîðåìà 4. [St17] Ñëåäóþùèå óòâåðæäåíèÿ ïðî öåíòðàëüíóþ ïðîñòóþ àëãåá-

ðó Ëè L íàä ïîëåì õàðàêòåðèñòèêè 6= 2, 3 ýêâèâàëåíòíû:

• L îáëàäàåò íåòðèâèàëüíîé 5-ãðàäóèðîâêîé;

• L ÿâëÿåòñÿ Z-ãðàäóèðîâàííîé àëãåáðîé Ëè òèïà Øåâàëëå;

• L ñòðîèòñÿ ïî öåíòðàëüíîé ïðîñòîé ñòðóêòóðèðóåìîé àëãåáðå ïðè ïî-

ìîùè îáîáùåííîé êîíñòðóêöèè Òèòñà-Êàíòîðà-Êåõåðà.

Ýòîò ðåçóëüòàò ïîêàçûâàåò, ÷òî êëàññèôèêàöèÿ ñòðóêòóðèðóåìûõ àëãåáð è
ïàð Êàíòîðà íàä àëãåáðàè÷åñêè çàìêíóòûì ïîëåì õàðàêòåðèñòèêè 5 àíàëîãè÷-
íà èõ êëàññèôèêàöèè â õàðàêòåðèñòèêå > 5, ïîëó÷åííîé Á. Ýëëèñîíîì (1978)
è Î. Ñìèðíîâûì (1992).
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6. Â ñëó÷àå, êîãäà èçîòðîïíûé ðàíã ðåäóêòèâíîé ãðóïïû G õîòÿ áû 2, ñóùå-
ñòâóåò åñòåñòâåííîå îïðåäåëåíèå ãðóïïû Ñòåéíáåðãà StG â òåðìèíàõ ýëåìåí-
òàðíûõ êîðíåâûõ óíèïîòåíòîâ è ñîîòíîøåíèé òèïà êîììóòàöèîííîé ôîðìóëû
Øåâàëëå, îáîáùàþùåå êëàññè÷åñêîå îïðåäåëåíèå Ð. Ñòåéíáåðãà (èñïîëüçîâàí-
íîå Äæ. Ìèëíîðîì äëÿ êîíñòðóêöèè àëãåáðàè÷åñêîãî K2-ôóíêòîðà). Íåñòà-
áèëüíûé K2-ôóíêòîð KG

2 îïðåäåëÿåòñÿ êàê ÿäðî êàíîíè÷åñêîãî ãîìîìîðôèçìà
StG(R)→ G(R). Â ìîåé çàÿâêå ïëàíèðîâàëîñü äîêàçàòü, ÷òî KG

2 , êàê è KG
1 , ÿâ-

ëÿåòñÿ A1-èíâàðèàíòíûì íà ðåãóëÿðíûõ êîëüöàõ. ß ïëàíèðîâàëà çàíèìàòüñÿ
ýòîé ïðîáëåìîé ñîâìåñòíî ñ áîëåå ìîëîäûìè êîëëåãàìè Ñ. Ñèí÷óêîì è À. Ëàâ-
ðåíîâûì, òàê êàê îíè ê òîìó ìîìåíòó êàê ðàç äîêàçàëè öåíòðàëüíîñòü KG

2 äëÿ
ðàñùåïèìûõ ðåäóêòèâíûõ ãðóïï ñèìïëåêòè÷åñêîãî òèïà è òèïîâ Dl, E6 − E8.
Ìû ïðîâåë ðÿä îáñóæäåíèé ïî ýòîìó âîïðîñó, îäíàêî çàòåì ÿ ðåøèëà âûéòè
èç ýòîãî ïðîåêòà, îñòàâèâ ýòó çàäà÷ó èì; îíè ïîëó÷èëè íåêîòîðîå ïðîäâèæå-
íèå [LaSi].

Â äîïîëíåíèå ê âûøåóïîìÿíóòûì ðåçóëüòàòàì, â 2017�2019 ãã. ìíîþ áûëî
òàêæå äîêàçàíî ñëåäóþùåå. Âî-ïåðâûõ, â íàïðàâëåíèè èçó÷åíèÿ íåñòàáèëüíûõ
K1-ôóíêòîðîâ, áûëè òàêæå ïîëó÷åíû íà÷àëüíûå ðåçóëüòàòû äëÿ íåðàâíîõàðàê-
òåðèñòè÷åñêèõ ðåãóëÿðíûõ êîëåö. À èìåííî, â [St19-2] áûëî äîêçàíî, ÷òî åñëè G
� ðàñùåïèìàÿ ðåäóêòèâíàÿ ãðóïïà, ò.å. ãðóïïà Øåâàëëå�Äåìàçþðà, ðàíãà ≥ 2,
è R � ïðîèçâîëüíîå äåäåêèíäîâî êîëüöî, òî KG

1 (R[x1, . . . , xn]) = KG
1 (R) ëþáîãî

n ≥ 1. Ýòî ïîçâîëÿåò, äëÿ ñëó÷àÿ ðàñùåïèìûõ ãðóïï, îáîáùèòü óïîìÿíóòûå
âûøå ðåçóëüòàòû íà ðåãóëÿðíûå êîëüöà R, êîòîðûå íå ñîäåðæàò ïîëå, íî ÿâëÿ-
þòñÿ íåðàçâåòâëåííûìè (ò.å., äëÿ ëþáîé ìàêñèìàëüíîé ëîêàëèçàöèè R õàðàê-
òåðèñòèêà ïîëÿ âû÷åòîâ íå ëåæèò â êâàäðàòå ìàêñèìàëüíîãî èäåàëà). Äàííûé
ðåçóëüòàò èñïðàâëÿåò îøèáêó â ñòàòüå Ì. Âåíäòà [W10].
Âî-âòîðûõ, â [St19] áûëî äîêàçàíî, ÷òî åñëè G � èçîòðîïíàÿ ðåäóêòèâíàÿ

ãðóïïà íàä íåòåðîâûì êîëüöîì R è KG
1 (R) = KG

1 (R[x1, . . . , xn]) äëÿ ëþáîãî
n ≥ 1, òî KG

1 (R) = KG
1 (A) äëÿ ëþáîãî ôàêòîð-êîëüöà A = R[x1, . . . , xn]/I, ãäå I

� èäåàë, ïîðîæäåííûé ìîíîìàìè (òàêèå R-àëãåáðû íàçûâàþòñÿ äèñêðåòíûìè
àëãåáðàìè Õîäæà èëè êîëüöàìè Ñòýíëè�Ðàéñíåðà). Àíàëîãè÷íî, åñëè âñå ãëàâ-
íûå G-ðàññëîåíèÿ íàä R[x1, . . . , xn] ðàñøèðåíû ñ R, òî è ãëàâíûå G-ðàññëîåíèÿ
íàä A ðàñøèðåíû ñ R. (Çàìåòèì, ÷òî ìíîæåñòâî êëàññîâ èçîìîðôèçìà ëîêàëü-
íî òðèâèàëüíûõ ãëàâíûõ G-ðàññëîåíèé ÿâëÿåòñÿ ñ îïðåäåëåííîé òî÷êè çðåíèÿ
íåñòàáèëüíûì K0-ôóíêòîðîì, àññîöèèðîâàííûì ñ G, ñì. [AHW18].) Äàííûå
ðåçóëüòàòû îáîáùàþò ðåçóëüòàòû Ò. Ôîðñòà äëÿ GLn (1983,1986), è àêòóàëè-
çèðóþò âîïðîñ, äëÿ êàêîãî æå êëàññà êîëåö, ñîäåðæàùåãî ðåãóëÿðíûå êîëüöà,
ìû ìîæåì îæèäàòü A1-èíâàðèàíòíîñòü íåñòàáèëüíûõ K-ôóíêòîðîâ. Äëÿ îáû÷-
íîé, ñòàáèëüíîé àëãåáðàè÷åñêîé K-òåîðèè ýòîò âîïðîñ ïî ñóùåñòâó ðåøåí G.
Corti�nas, C. Haesemeyer, C. Weibel [CHW08], îäíàêî â íåñòàáèëüíîì ñëó÷àå ìî-
æåò èãðàòü ðîëü èçîòðîïíûé ðàíã.
Â-òðåòüèõ, â [St19-3] áûëà äîêàçàíà ãèïîòåçà î ãëàâíûõ G-ðàññëîåíèÿõ íàä

êîëüöàìè ìíîãî÷ëåíîâ Ëîðàíà, ñôîðìóëèðîâííàÿ Â. ×åðíîóñîâûì, Ô. Æèëåì
è À. Ïèÿíñîëîé â [ChGP17], ñì. ðàçäåë 1. À èìåííî, áûëî äîêàçàíî, ÷òî åñëè G�
Èçîòðîïíàÿ ðåäóêòèâíàÿ ãðóïïà íàä êîëüöîì ìíîãî÷ëåíîâ Ëîðàíà R íàä ïîëåì
õàðàêòåðèñòèêè 0, èìåþùàÿ ìàêñèìàëüíûé òîð, òî ëþáîå ãëàâíîå G-ðàññëîåíèå
íàä R, òðèâèàëüíîå ëîêàëüíî â òîïîëîãèè Çàðèñêîãî, òðèâèàëüíî.
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