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1. Ðåçóëüòàòû, ïîëó÷åííûå â 2019 ã.

Ïðîäîëæåíî èçó÷åíèå òîïîëîãèè, òîðè÷åñêîé òîïîëîãèè, ïîëèýäðàëüíûõ ïðîèçâå-
äåíèé, ìîìåíò-óãîë êîìïëåêñîâ, êîììóòàíòà ïðÿìîóãîëüíîé ãðóïïû Àðòèíà, íèæ-
íåãî öåíòðàëüíîãî ðÿäà ïðÿìîóãîëüíîé ãðóïïû Àðòèíà â ñîîòâåòñòâèè ñ îñíîâíûìè
íàïðàâëåíèÿìè, çàÿâëåííûìè â ïðîåêòå.
Ïðÿìîóãîëüíàÿ ãðóïïà Àðòèíà ÿâëÿåòñÿ ãðóïïîé ñ m îáðàçóþùèìè g1, . . . , gm è

ñîîòíîøåíèÿìè êîììóòèðîâàíèÿ gigj = gjgi äëÿ íåêîòîðûõ ïàð {i, j}. Êàæäàÿ òàêàÿ
ãðóïïà çàäà¼òñÿ ãðàôîì ñ m âåðøèíàìè, ãäå ïàðû âåðøèí ñîåäèíÿþòñÿ ðåáðîì, åñëè
ñîîòâåòñòâóþùèå îáðàçóþùèå êîììóòèðóþò. Íàðÿäó ñ ïðÿìîóãîëüíûìè ãðóïïàìè
Àðòèíà ðàññìàòðèâàþòñÿ ïðÿìîóãîëüíûå ãðóïïû Êîêñòåðà, â êîòîðûõ îáðàçóþùèå
óäîâëåòâîðÿþò äîïîëíèòåëüíûì ñîîòíîøåíèÿì g2i = 1, i = 1, . . . ,m. Ïðÿìîóãîëüíûå
ãðóïïû Àðòèíà è Êîêñòåðà ÿâëÿþòñÿ êëàññè÷åñêèìè îáúåêòàìè â ãåîìåòðè÷åñêîé
òåîðèè ãðóïï.
Íèæíèé öåíòðàëüíûé ðÿä ãðóïïû G � ýòî ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ãðóïï Gi, êîòîðûå

îïðåäåëÿþòñÿ èíäóêòèâíî ïî ïðàâèëó:

G1 = G, Gn+1 = (Gn, G),

ãäå ãðóïïà (K,H) äëÿ íåêîòîðûõ ïîäãðóïïK,H ⊂ G ÿâëÿåòñÿ ãðóïïîé, ïîðîæä¼ííîé
êîììóòàòîðàìè âèäà (k, h), ãäå k ∈ K,h ∈ H.
Ïðèñîåäèí¼ííîé àëãåáðîé Ëè, ñîîòâåòñòâóþùåé ãðóïïå G, íàçûâàåòñÿ àëãåáðà Ëè

LG =
⊕
i∈N

Gi/Gi+1.

Ðàññìîòðèì àëãåáðó Ëè

LK = FL〈u1, . . . , un〉/([ui, uj] = 0, åñëè {i, j} ∈ K),
ãäå FL〈u1, . . . , un〉 � ñâîáîäíàÿ àëãåáðà Ëè îò n îáðàçóþùèõ. Îáðàòèì âíèìàíèå,
÷òî è àëãåáðà Ëè LK, è ãðóïïà RAK çàâèñÿò òîëüêî îò 1-îñòîâà (ãðàôà) sk1K ñèì-
ïëèöèàëüíîãî êîìïëåêñà K.
Ïðîäîëæåíî èññëåäîâàíèå íèæíåãî öåíòðàëüíîãî ðÿäà ïðÿìîóãîëüíîé ãðóïïû Êîêñ-

òåðà RCK. Ïîñòðîåí ýïèìîðôèçì àëãåáð LK → LRC K
(ïðè ýòîì ýòè äâå àëãåáðû

íå èçîìîðôíû). Îïèñàíû áàçèñû ïåðâûõ òð¼õ ãðàäóèðîâàííûõ êîìïîíåíò àëãåáðû
LRC K

. Ïîëó÷åííûå ðåçóëüòàòû îïóáëèêîâàíû â ñòàòüå.
24 ìàÿ 2019 ãîäà ïî ðåçóëüòàòàì, ïîëó÷åííûì â îñíîâíîì çà 2014-2019 ãîäû áûëà

óñïåøíî çàùèùåíà êàíäèäàòñêàÿ äèññåðòàöèÿ â äèññåðòàöèîííîì ñîâåòå ÌÃÓ.01.17.

2. Îïóáëèêîâàííûå è ïîäàííûå â ïå÷àòü ðàáîòû.

Îïóáëèêîâàíî (2):

[1] T. Panov, Y. Veryovkin. On the commutator subgroup of a right-angled Artin

group. J. Algebra, vol. 521 (1 March 2019), 284-298.
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[2] ß.À. Âåð¼âêèí. Ïðèñîåäèí�åííàÿ àëãåáðà Ëè ïðÿìîóãîëüíîé ãðóïïû Êîêñòåðà.

Àëãåáðàè÷åñêàÿ òîïîëîãèÿ, êîìáèíàòîðèêà è ìàòåìàòè÷åñêàÿ ôèçèêà, Ñáîð-
íèê ñòàòåé. Ê 75-ëåòèþ ñî äíÿ ðîæäåíèÿ ÷ëåíà-êîððåñïîíäåíòà ÐÀÍ Âèêòîðà
Ìàòâååâè÷à Áóõøòàáåðà, Òð. ÌÈÀÍ, 305, ÌÈÀÍ, Ì., 2019, DOI: 10.4213/tm3992.

3. Ó÷àñòèå â êîíôåðåíöèÿõ è øêîëàõ.

Ìåæäóíàðîäíàÿ íàó÷íàÿ êîíôåðåíöèÿ ñòóäåíòîâ, àñïèðàíòîâ è ìîëîäûõ ó÷¼íûõ
�Ëîìîíîñîâ-2019�, 8�12 àïðåëÿ 2019 ãîäà, ÌÃÓ, Ìîñêâà, Ðîññèÿ, ïðèãëàø¼ííûé äî-
êëàä.
Ìåæäóíàðîäíàÿ êîíôåðåíöèÿ ¾Topology, Geometry, and Dynamics: Rokhlin � 100¿,

19�23 àâãóñòà 2019 ãîäà, Ñàíêò-Ïåòåðáóðãñêîå îòäåëåíèå Ìàòåìàòè÷åñêîãî èíñòèòóòà
èì. Â. À. Ñòåêëîâà Ðîññèéñêîé àêàäåìèè íàóê, Ñàíêò-Ïåòåðáóðã, Ðîññèÿ, ïðèãëàø¼í-
íûé äîêëàä.
Japanese-Russian Seminar on Toric Topology and Homotopy Theory, 26�27 àâãóñòà

2019 ãîäà, ÌÈÀÍ, Moscow, Russia, ïðèãëàø¼ííûé äîêëàä.

4. Ðàáîòà â íàó÷íûõ öåíòðàõ è ìåæäóíàðîäíûõ ãðóïïàõ

ßâëÿþñü ÷ëåíîì ðîññèéñêîé ãðóïïû ñîâìåñòíîãî ðîññèéñêî-êèòàéñêîãî ãðàíòà ÐÔ-
ÔÈ 16-51-55017 ¾Àëãåáðàè÷åñêàÿ òîïîëîãèÿ, ãåîìåòðèÿ è êîìáèíàòîðèêà ìíîãîîáðà-
çèé¿.
ßâëÿþñü ÷ëåíîì ðîññèéñêîé ãðóïïû ñîâìåñòíîãî ðîññèéñêî-ÿïîíñêîãî ãðàíòà ÐÔ-

ÔÈ 18-51-50005 ¾Òîïîëîãèÿ è ãåîìåòðèÿ äåéñòâèé òîðà, êîãîìîëîãè÷åñêàÿ æ¼ñòêîñòü
è ãèïåðáîëè÷åñêèå ìíîãîîáðàçèÿ¿.

5. Ïåäàãîãè÷åñêàÿ äåÿòåëüíîñòü.

Ïðåïîäàþ íà ìàëîì ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå, ÿâëÿþñü ñòàðøèì â
ãðóïïå. Çàíèìàþñü äîïîëíèòåëüíî âåäåíèåì ñòàòèñòèêè è îáðàáîòêîé äàííûõ óñïåâà-
åìîñòè øêîëüíèêîâ ïàðàëëåëè 8-ãî êëàññà. Òàêæå íà ìàëîì ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì
ôàêóëüòåòå âåäó çàíÿòèÿ äëÿ 9-11 êëàññîâ.
Â¼ë ñåìèíàðû â ÍÌÓ ïî ïðåäìåòó �Òîïîëîãèÿ� (ëåêòîðîì ÿâëÿåòñÿ Ïàíîâ Ò.Å.).
Ïðîâîæó ñåìèíàðû íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå ÌÃÓ èì. Ì.Â. Ëî-

ìîíîñîâà ïî ïðåäìåòàì, ñîîòâåòñòâóþùèì ñïåöèàëüíîñòè (àíàëèòè÷åñêàÿ ãåîìåòðèÿ,
ëèíåéíàÿ àëãåáðà, ââåäåíèå â òîïîëîãèþ, äèôôåðåíöèàëüíàÿ ãåîìåòðèÿ, äèôôåðåí-
öèàëüíàÿ ãåîìåòðèÿ è òîïîëîãèÿ).
Çàíèìàþñü ïðè¼ìîì ýêçàìåíîâ è êîëëîêâèóìîâ íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôà-

êóëüòåòå ÌÃÓ ïî ïðåäìåòàì, ñîîòâåòñòâóþùèì ñïåöèàëüíîñòè (àíàëèòè÷åñêàÿ ãåî-
ìåòðèÿ, ëèíåéíàÿ àëãåáðà, ââåäåíèå â òîïîëîãèþ, äèôôåðåíöèàëüíàÿ ãåîìåòðèÿ,
äèôôåðåíöèàëüíàÿ ãåîìåòðèÿ è òîïîëîãèÿ).
Â¼ë ñåìèíàðû â ÂØÝ íà ÔÊÍ â ñåíòÿáðå-îêòÿáðå 2019 ãîäà.

6. Èòîã 3 ëåò.

Ïîìèìî ðàáîò, óêàçàííûõ â ðàçäåëå 2, áûëà îïóáëèêîâàíà ñëåäóþùàÿ ñòàòüÿ:

[3] Ò. Å. Ïàíîâ, ß.À. Âåð¼âêèí. Ïîëèýäðàëüíûå ïðîèçâåäåíèÿ è êîììóòàíòû

ïðÿìîóãîëüíûõ ãðóïï Àðòèíà è Êîêñåòåðà. Ìàòåì. ñáîðíèê 207 (2016), âûï.
11, 105�126.

è íàó÷íûå ïîñîáèÿ

[AV7-1] Å.À. Àñòàøîâ, ß.À. Âåð¼âêèí, À.À. Äåé÷, Ñ.Ì. Ñàóëèí, À.Â. Ôåêëèíà ¾Ìà-
òåìàòè÷åñêèé êðóæîê (7 êëàññ, I ïîëóãîäèå)¿, ìåõ-ìàò ô-ò ÌÃÓ;
http://mmmf.msu.ru/for_schools/Ast2017.pdf
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[AV7-2] Å.À. Àñòàøîâ, ß.À. Âåð¼âêèí, À.À. Äåé÷, Ñ.Ì. Ñàóëèí, À.Â. Ôåêëèíà ¾Ìà-
òåìàòè÷åñêèé êðóæîê (7 êëàññ, II ïîëóãîäèå)¿, ìåõ-ìàò ô-ò ÌÃÓ;
http://mmmf.msu.ru/for_schools/Ast2017b.pdf

[AV8-9-2] Å.À. Àñòàøîâ, ß.À. Âåð¼âêèí, Î.À. Ìàíæèíà, Ä.À. Óäèìîâ ¾Ìàòåìàòè÷å-
ñêèé êðóæîê (8-9 êëàññ). Âòîðîå ïîëóãîäèå¿, ìåõ-ìàò ô-ò ÌÃÓ;
http://mmmf.msu.ru/for_schools/AU2.pdf

Òàêèì îáðàçîì, âñåãî â 2017-2019 ãã. îïóáëèêîâàíû 3 ñòàòüè, à òàêæå 3 íàó÷íûõ
ïîñîáèÿ.
Â èñõîäíîé çàÿâêå áûëè îáîçíà÷åíû ñëåäóþùèå 2 íàïðàâëåíèÿ â ðàìêàõ èññëåäî-

âàíèé ìîìåíò-óãîë-ìíîãîîáðàçèé è ïîëèýäðàëüíûõ ïðîèçâåäåíèé.

Ãîìîòîïè÷åñêèé òèï. Îæèäàåòñÿ ïîëó÷åíèå íîâûõ ðåçóëüòàòîâ î ãîìîòîïè÷åñêèõ
òèïàõ ðàçëè÷íûõ ìîìåíò-óãîë-êîìïëåêñîâ è ìíîãîîáðàçèé. Èññëåäîâàíèå àëãåáð Ïîíò-
ðÿãèíà ìîìåíò-óãîë-êîìïëåêñîâ äà¼ò âîçìîæíîñòü ïîëó÷èòü áîëüøåå ïðåäñòàâëåíèå
î ñòðóêòóðå ìîìåíò-óãîë-êîìïëåêñîâ. Â ÷àñòíîñòè, èññëåäîâàíèå ñîîòíîøåíèé äà¼ò
âîçìîæíîñòü èññëåäîâàòü èõ ãåîìåòðè÷åñêóþ ñòðóêòóðó.

Àëãåáðà.Îæèäàåòñÿ ïîëó÷åíèå íîâûõ ðåçóëüòàòîâ î ñòðóêòóðå ïðÿìîóãîëüíûõ ãðóïï
Àðòèíà è Êîêñåòåðà è èõ êîììóòàíòîâ. Èññëåäîâàíèå íèæíåãî öåíòðàëüíîãî ðÿäà
ýòèõ ãðóïï äàñò âîçìîæíîñòü èññëåäîâàòü èõ ñâÿçü ñ àëãåáðàìè Ïîíòðÿãèíà ìîìåíò-
óãîë-êîìïëåêñîâ.

Ïî âòîðîìó íàïðàâëåíèþ çàäà÷è â îñíîâíîì âûïîëíåíû, ïî ðåçóëüòàòàì èññëåäî-
âàíèé îïóáëèêîâàíû ðàáîòû [1], [2] è [3].
Ïî ïåðâîìó íàïðàâëåíèþ (ãîìîòîïè÷åñêèé òèï) èññëåäîâàíèÿ íåñêîëüêî çàìåäëè-

ëèñü: ïîìèìî ðàáîòû, âûøåäøåé â 2016 ãîäó, äðóãèõ ïóáëèêàöèé ïîêà íå áûëî. Òåì
íå ìåíåå, áûëî íà÷àòî èññëåäîâàíèå êîáàð-êîíñòðóêöèè, èìåþùåé ïðÿìîå îòíîøåíèå
ê äàííîìó íàïðàâëåíèþ. Ýòî íàïðàâëåíèå ñåé÷àñ àêòèâíî èññëåäóåòñÿ.

Email address: verevkin_j.a@mail.ru


