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Êóðñ áóäåò ÷èòàòüñÿ ïàðàëëåëüíî â ÍÌÓ, â ôîðìå ìèíèêóðñà èç 4 ëåêöèé,

è íà ìåõ-ìàòå ÌÃÓ èì. Ì.Â.Ëîìîíîñîâà â ôîðìå ïîëóãîäîâîãî ñïåöêóðñà

Äèíàìè÷åñêèå ñèñòåìû ÿâëÿþòñÿ èñòî÷íèêîì ìíîæåñòâà ïðèìåðîâ âåðîÿòíîñòíûõ ðàñïðå-
äåëåíèé (ìåð) íà ìíîãîîáðàçèÿõ è òîïîëîãè÷åñêèõ ãðóïïàõ, â òîì ÷èñëå ìåð, îáëàäàþùèõ
ýêçîòè÷åñêèìè ãåîìåòðè÷åñêèìè ñâîéñòâàìè. Õîðîøî èçâåñòíû äâà ìåõàíèçìà âîçíèêíîâå-
íèÿ íåòðèâèàëüíûõ ïðèìåðîâ ðàñïðåäåëåíèé, ñâÿçàííûõ ñ äèíàìè÷åñêîé ñèñòåìîé: ýòî I) èí-
âàðèàíòíûå ìåðû è II) ñïåêòðàëüíûå ìåðû àññîöèèðîâàííîãî ñ äèíàìè÷åñêîé ñèñòåìîé óíè-
òàðíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ. Â íàøåì êóðñå ìû ðàññìîòðèì íàèáîëåå ïðîñòûå êîíñòðóêöèè îáîèõ
òèïîâ è îñîáåííî âíèìàòåëüíî ðàññìîòðèì âòîðîé ìåõàíèçì.
Êóðñ ÿâëÿåòñÿ ââîäíûì ê ïðåäñòîÿùåìó êóðñó ïðîôåññîðà óíèâåðñèòåòà Ðóàíà (Ôðàíöèÿ)

Ýëü Õ. Àáäàëàóè (LMRS) íà òåìó �Ñïåêòðàëüíàÿ òåîðèÿ ñèñòåì ðàíãà îäèí�. Â ïðîãðàììó
íàøèõ ìèíèêóðñîâ âêëþ÷åíî îáñóæäåíèå îòêðûòûõ âîïðîñîâ â äàííîé îáëàñòè.

ÏÐÎÃÐÀÌÌÀ ÊÓÐÑÀ

1. Ñïåêòðàëüíûå èíâàðèàíòû äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì � ââîäíàÿ ëåêöèÿ, â êîòîðîé áóäåò
äàí êðàòêèé îáçîð îñíîâíûõ êîíñòðóêöèé è òåîðåì ñïåêòðàëüíîé òåîðèè äåéñòâèé ãðóïï
ñ èíâàðèàíòíîé ìåðîé, íåîáõîäèìûõ äëÿ ïîíèìàÿ ìàòåðèàëà êóðñîâ: Ìåðû íà ïðÿìîé R
è â ïðîñòðàíñòâå Rn. Áîðåëåâñêèå ìåðû íà òîïîëîãè÷åñêèõ ãðóïïàõ è èõ ïðåîáðàçîâàíèÿ
Ôóðüå. Ñèíãóëÿðíîñòü è àáñîëþòíàÿ íåïðåðûâíîñòü. Óíèòàðíîå ïðåäñòàâëåíèå, ñâÿçàííîå ñ
äèíàìè÷åñêîé ñèñòåìîé. Ãàóññîâñêèå äèíàìè÷åñêèå ñèñòåìû.

2. Çàäà÷è êëàññè÷åñêîãî àíàëèçà, ñâÿçàííûå ñ èññëåäîâàíèåì ñâîéñòâ áîðåëåâñêèõ ìåð. Òåî-
ðåìà Ðèìàíà�Ëåáåãà. Êîíñòðóêöèè ñèíãóëÿðíûõ ìåð. Ïðîèçâåäåíèÿ Ðèññà. Ìåðû Ìåíüøîâà�
Ðàéõìàíà. Ôóíêöèÿ è ðàñïðåäåëåíèå Ìèíêîâñêîãî. Ïðîáëåìà Ñàëåìà. Èëëþñòðàöèè ê âîïðî-
ñó î âçàèìîñâÿçè ñòàòèñòè÷åñêèõ ñâîéñòâ äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì è ñâîéñòâ ñïåêòðàëüíûõ ìåð.
Äèíàìè÷åñêèå ñèñòåìû ñ äèñêðåòíûì ñïåêòðîì. Äåéñòâèÿ ñî ñâîéñòâîì áûñòðîãî óáûâàíèåì
êîððåëÿöèé.

3. Ìåðû, ýíòðîïèÿ è ðàçìåðíîñòü. Èíâàðèàíòíûå ìåðû äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì. Ôðàêòàëû.
Õàóñäîðôîâà ðàçìåðíîñòü ìíîæåñòâ è ìåð. Òîïîëîãè÷åñêàÿ è ìåòðè÷åñêàÿ ýíòðîïèÿ. Ìóëü-
òèïëèêàòèâíàÿ ýðãîäè÷åñêàÿ òåîðåìà Îñåëåäöà.

4. Ñèìâîëè÷åñêèå äèíàìè÷åñêèå ñèñòåìû. Àïïðîêñèìàöèîííûé ðàíã. Ñèñòåìû êîíå÷íîãî
ðàíãà (ýíòðîïèÿ, ñëîæíîñòü, ñòàòèñòè÷åñêèå ñâîéñòâà). Ïîäõîäû ê âû÷èñëåíèþ ñïåêòðàëüíûõ
ìåð ñèñòåì êîíå÷íîãî ðàíãà è ïðèëîæåíèÿ ê çàäà÷àì àíàëèçà. Ìåðû Ñàëåìà: ðåçóëüòàòû è
îòêðûòûå âîïðîñû.
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