
òÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉ×ÙÈ.
íÏÄÕÌÑÒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ SL2(Z) É Å£ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ. íÏÄÕÌÑÒÎÙÅ ÆÏÒÍÙ ÃÅÌÏÇÏ ×ÅÓÁ.

ðÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÉÅ ×ÅÒÛÉÎÙ. ðÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÉÅ ÆÏÒÍÙ. òÑÄÙ üÊÚÅÎÛÔÅÊÎÁ. ðÒÅÏÂÒÁ-
ÚÏ×ÁÎÉÅ íÅÌÌÉÎÁ.

ëÏÎÇÒÕÜÎÃ-ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ SL2(Z). íÏÄÕÌÑÒÎÙÅ ËÒÉ×ÙÅ ËÁË ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ ÍÏÄÕÌÅÊ.
ïÐÅÒÁÔÏÒÙ çÅËËÅ. èÁÒÁËÔÅÒÙ. íÏÄÕÌÑÒÎÙÅ ÆÏÒÍÙ ×ÙÓÛÅÇÏ ÕÒÏ×ÎÑ. óËÁÌÑÒÎÏÅ
ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ ðÅÔÅÒÓÓÏÎÁ. L− ÒÑÄÙ. üÊÌÅÒÏ×Ï ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ. æÕÎËÃÉÏÎÁÌØÎÏÅ ÕÒÁ×-
ÎÅÎÉÅ.

íÏÄÕÌÑÒÎÙÅ ÆÏÒÍÙ ×ÅÓÁ 2. üÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÅ ËÒÉ×ÙÅ É ÕÎÉÆÏÒÍÉÚÁÃÉÑ ÷ÅÊÌÑ. ðÅ-
ÒÉÏÄÙ. íÏÄÕÌÑÒÎÙÅ ÓÉÍ×ÏÌÙ. ðÒÉÍÉÔÉ×ÎÙÅ ÆÏÒÍÙ. ïÄÎÏËÒÁÔÎÏÓÔØ ÓÐÅËÔÒÁ. ôÅ-
ÒÅÍÁ íÁÎÉÎÁ-äÒÉÎÆÅÌØÄÁ.

ëÒÁÔËÏÅ ××ÅÄÅÎÉÅ × ÏÂÝÕÀ ÔÅÏÒÉÀ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÊ. áÂÅÌÅ×Ù ËÁÔÅÇÏÒÉÉ. ðÒÏÉÚ×ÏÄ-
ÎÙÅ ËÁÔÅÇÏÒÉÉ É ÐÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÅ ÆÕÎËÔÏÒÙ. ôÏÐÏÌÏÇÉÉ çÒÏÔÅÎÄÉËÁ. ðÕÞËÉ. ëÏÍÐÏÚÉ-
ÃÉÑ ÆÕÎËÔÏÒÏ×, ÓÐÅËÔÒÁÌØÎÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ. ëÏÇÏÍÏÌÏÇÉÉ çÁÌÕÁ, ÜÔÁÌØÎÙÅ É
ÐÌÏÓËÉÅ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÉ. ëÏÇÏÍÏÌÏÇÉÉ ËÏÍÍÕÔÁÔÉ×ÎÙÈ ÇÒÕÐÐÏ×ÙÈ ÓÈÅÍ.

íÏÄÅÌØ îÅÒÏÎÁ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉ×ÏÊ. áÌÇÏÒÉÔÍ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ÍÏÄÅÌÉ îÅÒÏÎÁ.
�− ÆÕÎËÃÉÑ èÁÓÓÅ-÷ÅÊÌÑ É ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÊ L− ÒÑÄ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉ×ÏÊ. çÒÕÐÐÁ
ûÁÆÁÒÅ×ÉÞÁ-ôÜÊÔÁ. æÏÒÍÕÌÉÒÏ×ËÁ ÇÉÐÏÔÅÚÙ â£ÒÞÁ É óÕÉÎÎÅÒÔÏÎÁ-äÁÊÅÒÁ.

ëÒÕÞÅÎÉÅ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉ×ÙÈ ÎÁÄ ÇÌÏÂÁÌØÎÙÍÉ ÐÏÌÑÍÉ. ôÏÞËÉ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÐÏ-
ÒÑÄËÁ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉ×ÙÈ ÎÁÄ Q. òÁ×ÎÏÍÅÒÎÁÑ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÓÔØ ËÒÕÞÅÎÉÑ ÜÌÌÉ-
ÐÔÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉ×ÙÈ ÎÁÄ ÞÉÓÌÏ×ÙÍ ÐÏÌÅÍ.

áÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÁÑ ÐÏ×ÅÒÈÎÏÓÔØ. ôÅÏÒÉÑ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ. æÕÎËÃÉÑ çÒÉÎÁ. ÷ÙÓÏÔÁ
ÔÏÞËÉ ÎÁ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉ×ÏÊ ËÁË ÉÎÄÅËÓ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÎÁ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÊ ÐÏ×ÅÒÈ-
ÎÏÓÔÉ.

ôÏÞËÉ èÅÇÎÅÒÁ ÎÁ ÍÏÄÕÌÑÒÎÙÈ ËÒÉ×ÙÈ É ÎÁ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉ×ÙÈ ÷ÅÊÌÑ. ÷Ù-
ÞÉÓÌÅÎÉÅ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÊ ×ÙÓÏÔÙ. ôÅÏÒÅÍÁ çÒÏÓÓÁ - úÁÇÉÒÁ.

üÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÅ ËÒÉ×ÙÅ, ÏÂÌÁÄÁÀÝÉÅ ÎÅÔÒÉ×ÉÁÌØÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ èÅÇÎÅÒÁ. ëÏÎÅÞ-
ÎÏÓÔØ ÇÒÕÐÐÙ û(E;Q). õÓÌÏ×ÉÑ ËÏÎÅÞÎÏÓÔÉ E(Q).
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