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ÒÅÎ�ÅÒÈ×ÅÑÊÈÅ ÂÎÏ�ÎÑÛ ÇÀ×ÅÒÀ

Âîïðîñû ñî çâåçäî÷êîé äàþòñÿ òîëüêî ñ ñîãëàñèÿ ñäàþùåãî çà÷åò.

1. À��èííàÿ ãåîìåòðèÿ.

1.1. À��èííàÿ ãðóïïà ïðîñòðàíñòâà L, ïàðàëëåëüíîãî âåêòîðíîìó ïðîñòðàíñòâó V , ñîäåðæèò ïîä-

ãðóïïó, èçîìîð�íóþ ëèíåéíîé ãðóïïå ïðîñòðàíñòâà V è íîðìàëüíóþ ïîäãðóïïó, èçîìîð�íóþ

ñàìîìó ïðîñòðàíñòâó V (êàê ãðóïïå ïî ñëîæåíèþ), �àêòîð ïî êîòîðîé èçîìîð�åí ëèíåéíîé

ãðóïïå ïðîñòðàíñòâà V .

1.2. *À��èííûå ïðîñòðàíñòâà è à��èííûå îòîáðàæåíèÿ îáðàçóþò êàòåãîðèþ. �Êàòåãîðíàÿ� âåðñèÿ

óòâåðæäåíèÿ èç ïóíêòà 1.1.

1.3. À��èííàÿ ãðóïïà à��èííîé ãèïåðïëîñêîñòè èçîìîð�íà íîðìàëèçàòîðó ýòîé ãèïåðïëîñêîñòè

â ëèíåéíîé ãðóïïå îáúåìëþùåãî âåêòîðíîãî ïðîñòðàíñòâà.

1.4. À��èííàÿ ãðóïïà n-ìåðíîãî ïðîñòðàíñòâà äåéñòâóåò òî÷íî òðàíçèòèâíî íà íàáîðàõ èç (n+ 1)

òî÷åê îáùåãî ïîëîæåíèÿ.

2. Âûïóêëàÿ ãåîìåòðèÿ

2.1. *Øàð â íîðìèðîâàííîì âåêòîðíîì ïðîñòðàíñòâå � âûïóêëîå ìíîæåñòâî.

2.2. À��èííàÿ îáîëî÷êà ìíîæåñòâà � ìíîæåñòâî âûïóêëûõ êîìáèíàöèé êîíå÷íûõ íàáîðîâ åãî òî-

÷åê.

2.3. Òåîðåìà Êàðàòåîäîðè.

2.4. Òåîðåìà �àäîíà.

2.5. Òåîðåìà Õåëëè.

2.6. Òåîðåìà îá îòäåëÿþùåé ãèïåðïëîñêîñòè (äëÿ çàìêíóòûõ âûïóêëûõ ìíîæåñòâ â R

n

).

2.7. Òåîðåìà Êðåéíà�Ìèëüìàíà (â R

n

).

2.8. Ýêâèâàëåíòíîñòü äâóõ îïðåäåëåíèé âûïóêëîãî ìíîãîãðàííèêà â R

n

: âûïóêëàÿ îáîëî÷êà êîíå÷-

íîãî ÷èñëà òî÷åê è êîìïàêòíîå ïåðåñå÷åíèå êîíå÷íîãî ÷èñëà ïîëóïðîñòðàíñòâ.

3. Ïðîåêòèâíàÿ ãåîìåòðèÿ

3.1. Ïðîåêòèâíàÿ ãðóïïà ïðîåêòèâèçàöèè âåêòîðíîãî ïðîñòðàíñòâà V èçîìîð�íà �àêòîðó ëèíåéíîé

ãðóïïû V ïî ïîäãðóïïå, ñîñòîÿùåé èç êðàòíûõ åäèíè÷íîãî îïåðàòîðà.

3.2. À��èííàÿ ãðóïïà èçîìîð�íà íîðìàëèçàòîðó ãèïåðïëîñêîñòè â ïðîåêòèâíîé ãðóïïå.

3.3. Ïðîåêòèâíàÿ äåéñòâóåò òî÷íî òðàíçèòèâíî íà íàáîðàõ èç (n+ 2) òî÷åê îáçåãî ïîëîæåíèÿ.

3.4. Òåîðåìà Äåçàðãà è äâîéñòâåííàÿ.

3.5. Òåîðåìà Ïàïïà è òåîðåìà Ïàñêàëÿ.

4. Áèëèíåéíûå è êâàäðàòè÷íûå �îðìû, êâàäðèêè.

4.1. Ïðîåêòèâíàÿ êëàññè�èêàöèÿ êâàäðàòè÷íûõ �îðì íàä ïðîèçâîëüíûì ïîëåì õàðàêòåðèñòèêè, íå

ðàâíîé 2, íàä C è íàä R.

4.2. Ïðîåêòèâíàÿ êëàññ�èêàöèÿ êâàäðèê íàä C è íàä R.

4.3. *À��èííàÿ êëàññè�èêàöèÿ êâàäðàòè÷íûõ �îðì íàä ïðîèçâîëüíûì ïîëåì õàðàêòåðèñòèêè, íå

ðàâíîé 2, íàä R è íàä C .

4.4. *À��èííàÿ êëàññè�èêàöèÿ êâàäðèê íàä R è íàä C .

5. �åîìåòðèÿ Ëîáà÷åâñêîãî

5.1. Ýêâèâàëåíòíîñòü ÷åòûðåõ ñòàíäàðòíûõ ìîäåëåé ïëîñêîñòè Ëîáà÷åâñêîãî.

5.2. À��èííîå ïðåîáðàçîâàíèå ïëîñêîñòè Ëîáà÷åâñêîãî ïðîäîëæàåòñÿ ïî íåïðåðûâíîñòè íà àáñîëþò

è îïðåäåëÿåòñÿ ñâîèì îãðàíè÷åíèåì íà àáñîëþò.

5.3. À��èííàÿ ãðóïïà ïëîñêîñòè Ëîáà÷åâñêîãî äåéñòâóåò òî÷íî òðàíçèòèâíî íà òðîéêàõ ðàçëè÷íûõ

òî÷åê àáñîëþòà.

5.4. À��èííàÿ ãðóïïà ïëîñêîñòè Ëîáà÷åâñêîãî äåéñòâóåò òî÷íî òðàíçèòèâíî íà ìíîæåñòâå �ëàãîâ.

5.5. Ëþáàÿ ðèìàíîâà ìåòðèêà (íà ïëîñêîñòè) ÿâëÿåòñÿ ìåòðèêîé.

5.6. Â êàæäîé èç ÷åòûðåõ ñòàíäàðòíûõ ìîäåëåé ñóùåñòâóåò (*è åäèíñòâåííà ðèìàíîâà) ìåòðèêà,

èíâàðèàíòíàÿ îòíîñèòåëüíî à��èííûõ ïðåîáðàçîâàíèé.

5.7. Ìåòðèêà, èíâàðèàíòíàÿ îòíîñèòåëüíî à��èííûõ ïðåîáðàçîâàíèé ïëîñêîñòè Ëîáà÷åâñêîãî, îá-

ëàäàåò ñâîéñòâàìè ìåòðèêè Ëîáà÷åâñêîãî.

5.8. ßâíûå �îðìóëû äëÿ ìåòðèêè Ëîáà÷åâñêîãî â ìîäåëÿõ Ïóàíêàðå *è Êëåéíà.

5.9. *Ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà íà ïëîñêîñòè Ëîáà÷åâñêîãî ïðîïîðöèîíàëüíà åãî äå�åêòó.

5.10. *Ïëîùàäü ìíîãîóãîëüíèêà íà ïëîñêîñòè Ëîáà÷åâñêîãî à��èííî èíâàðèàíòíà.
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