
Грубая геометрия

Aрутюнов А.А.

2024г.

Аннотация

Курс является введением в грубую геометрию. Центральным поня-
тием курса является понятие квазиизометрии и более широкое понятие
грубого отображения: ослабление понятие непрерывного отображения,
при котором, неформально говоря, близкие точки переходят в ”не
очень далекие”. Главным примером демонстрирующим эту идею явля-
ется грубая эквивалентность целых чисел Z и вещественной прямой
R (c естественными метриками). При этом данные пространства не
будут грубо эквивалентны плоскости.

В ходе изложения естественным образом возникают такие класси-
ческие вопросы, как понятие роста группы (и более широко – метриче-
ского пространства) и аменабельность. Важный пример, который мы
будем рассматривать, это гиперболическое пространство (геометрия
Лобачевского).

Задачи к курсу будут распределены в ’листочки’. Ансамбль прини-
мающих: Игорь Жильцов, Олег Муравьев, Алексей Наянзин. Экзамен
будет основан на числе сданных задач.

Программа курса

1. Грубые и борнологические отображения метрических пространств,
грубая эквивалентность, графы Кэли.

2. Теорема Шварца-Милнора.

3. Грубая структура (емкость, энтропия). Метризуемость.

4. Концы пространства. Грубые компактификации.

5. Ограниченная геометрия. Типы роста метрических пространств.

6. Аменабельность. Теорема Фёльнера.

7. Произведение Громова. Гиперболичность по Громову.

8. CAT-классификация пространств.

9. Грубые вложения. Doubling-условие.

10. Грубые неподвижные точки.
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