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íÅÔÏÄ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÊ ÉÎÄÕËÃÉÉ { 2.
úÁÄÁÞÉ:

1) îÁÊÄÉÔÅ ÓÕÍÍÕ ÐÅÒ×ÙÈ ÎÅÓËÏÌØËÉÈ ÎÅÞ£ÔÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. óÏÓÔÁ×ØÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ
ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÕÀ ÆÏÒÍÕÌÕ.

2) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÌÀÂÏÍ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÍ n ÞÉÓÌÏ 5n − 2n ÎÁÃÅÌÏ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ 3.
3) îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÐÒÏ×ÅÄÅÎÏ n ÐÒÑÍÙÈ, ÎÉËÁËÉÅ Ä×Å ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ É

ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ ÎÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.
Á) îÁ ÓËÏÌØËÏ ÞÁÓÔÅÊ ÏÎÉ ÄÅÌÑÔ ÐÌÏÓËÏÓÔØ?
Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÉ ÞÁÓÔÉ ÍÏÖÎÏ ÐÏËÒÁÓÉÔØ × Ä×Á Ã×ÅÔÁ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÞÁÓÔÉ,

ÉÍÅÀÝÉÅ ÏÂÝÕÀ ÐÒÏÔÑÖ£ÎÎÕÀ ÇÒÁÎÉÃÕ, ÂÙÌÉ ÐÏËÒÁÛÅÎÙ ÐÏ-ÒÁÚÎÏÍÕ.
4) ëÁÖÄÙÊ ÉÚ n ÀÎÙÈ ÐÏÜÔÏ× (n > 4) ÓÏÞÉÎÉÌ ÇÅÎÉÁÌØÎÏÅ ÓÔÉÈÏÔ×ÏÒÅÎÉÅ. úÁ ÏÄÉÎ

ÔÅÌÅÆÏÎÎÙÊ ÒÁÚÇÏ×ÏÒ Ä×Á ÐÏÜÔÁ ÓÏÏÂÝÁÀÔ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÕ ×ÓÅ ÉÚ×ÅÓÔÎÙÅ ÉÍ ÓÔÉÈÉ (É
ÚÁÐÏÍÉÎÁÀÔ ×ÓÅ ÕÓÌÙÛÁÎÎÙÅ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÚÁ 2n − 4 ÒÁÚÇÏ×ÏÒÁ ×ÓÅ ÏÎÉ ÍÏÇÕÔ
ÓÏÏÂÝÉÔØ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÕ ×ÓÅ Ó×ÏÉ ÓÔÉÈÉ.

5) îÁÊÄÉÔÅ ÓÕÍÍÕ:
Á) 1 + 2 + 4 + 8 + 16 + : : :+ 2n.
Â) 1

2 + 1
4 + 1

8 + 1
16 + : : :+ 1

2n .
×) 1 · 21 + 2 · 22 + 3 · 23 + 4 · 24 + : : :+ n · 2n (ÓÒÁ×ÎÉÔÅ Ó ÚÁÄÁÞÅÊ 8Ç ÌÉÓÔËÁ 1.2).

6) îÅÓËÏÌØËÏ ÍÁÌØÞÉËÏ× É ÓÔÏÌØËÏ ÖÅ ÄÅ×ÏÞÅË ×ÓÔÁÌÉ × ËÒÕÇ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
ÞÉÓÌÏ ÐÁÒ ÒÑÄÏÍ ÓÔÏÑÝÉÈ ÍÁÌØÞÉËÏ× ÒÁ×ÎÏ ÞÉÓÌÕ ÐÁÒ ÒÑÄÏÍ ÓÔÏÑÝÉÈ ÄÅ×ÏÞÅË.

7) ì£ÛÁ ÄÏËÁÚÁÌ ÎÏ×ÕÀ ÔÅÏÒÅÍÕ: "åÓÌÉ ÒÁ×ÎÏÓÔÏÒÏÎÎÉÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÒÁÚÂÉÔ ÏÔ-
ÒÅÚËÁÍÉ ÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ, ÔÏ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÉÎ ÉÚ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÎÅ ÏÓÔÒÏ-
ÕÇÏÌØÎÙÊ". ÷ÏÔ ÅÇÏ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï: "ðÒÏ×ÅÄ£Í ÉÎÄÕËÃÉÀ ÐÏ ÞÉÓÌÕ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ×
ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ. âÁÚÁ: ÕÓÌÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÒÁÚÂÉÔ ÏÔÒÅÚËÏÍ ÎÁ Ä×Á ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÔÏ ÏÄÉÎ
ÉÚ ÎÉÈ, ÏÞÅ×ÉÄÎÏ, ÎÅ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÙÊ. ûÁÇ: ÐÕÓÔØ ÉÍÅÅÔÓÑ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ËÁË-ÔÏ ÒÁÚ-
ÂÉÔÙÊ ÎÁ n ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ×. ðÒÏ×ÅÄÅÍ ÅÝÅ ÏÄÉÎ ÏÔÒÅÚÏË, ÒÁÚÂÉ× ÏÄÉÎ ÉÚ ÍÁÌÅÎØËÉÈ
ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× ÎÁ Ä×Á. ðÏÌÕÞÉÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÎÁ n + 1 ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÐÒÉÞÅÍ ÏÄÉÎ ÉÚ
Ä×ÕÈ ÎÏ×ÙÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× ÂÕÄÅÔ ÎÅ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÙÊ. ôÅÏÒÅÍÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ". ÷ÅÒÎÏ ÌÉ
ÒÁÓÓÕÖÄÅÎÉÅ ì£ÛÉ? ÷ÅÒÎÁ ÌÉ ÓÁÍÁ ÔÅÏÒÅÍÁ?

8) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 1
1·2 + 1

2·3 + 1
3·4 + 1

4·5 + : : :+ 1
(n−1)·n = n−1

n .
9) äÏËÁÖÉÔÅ ÔÏÖÄÅÓÔ×Ï ëÁÓÓÉÎÉ ÄÌÑ ÞÉÓÅÌ æÉÂÏÎÁÞÞÉ: Fn−1Fn+1 − F 2

n = (−1)n.
10) ÷ÅÒÛÉÎÙ ×ÙÐÕËÌÏÇÏ 1543-ÕÇÏÌØÎÉËÁ ÐÏËÒÁÓÉÌÉ × ÔÒÉ Ã×ÅÔÁ ÔÁË, ÞÔÏ ÌÀÂÙÅ

Ä×Å ÓÏÓÅÄÎÉÅ ×ÅÒÛÉÎÙ ÏËÒÁÛÅÎÙ × ÒÁÚÎÙÅ Ã×ÅÔÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØ-
ÎÉË ÍÏÖÎÏ ÔÒÉÁÎÇÕÌÉÒÏ×ÁÔØ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ Õ ËÁÖÄÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ã×Å-
ÔÁ ×ÓÅÈ ×ÅÒÛÉÎ ÂÙÌÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙ.
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