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ðÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ ÇÒÁÆÉËÏ×-1

óÄ×ÉÇÉ ÇÒÁÆÉËÏ× ×ÄÏÌØ ÏÓÅÊ
÷ÓÐÏÍÎÉÍ, ËÁË ×ÙÇÌÑÄÑÔ ÇÒÁÆÉËÉ ÆÕÎËÃÉÊ y = kx+ b, y = x2, y = x3, y = |x|.
1. ëÁË ÉÚ ÇÒÁÆÉËÁ ÆÕÎËÃÉÉ y = x2 ÐÏÌÕÞÉÔØ ÇÒÁÆÉËÉ ÆÕÎËÃÉÊ: Á) y = x2 + 2; Â) y = (x− 3)2;

×) y = (x− 3)2 + 2?
ôÅÏÒÅÍÁ 1. çÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x) + t ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ ÇÒÁÆÉËÁ ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x) ÓÄ×ÉÇÏÍ
×ÄÏÌØ ÏÓÉ Oy ÎÁ t ÅÄÉÎÉÃ ××ÅÒÈ (ÐÏ ÎÁÐÒÁ×ÌÅÎÉÀ ÏÓÉ).
ôÅÏÒÅÍÁ 2. çÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x + t) ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ ÇÒÁÆÉËÁ ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x) ÓÄ×ÉÇÏÍ
×ÄÏÌØ ÏÓÉ Ox ÎÁ t ÅÄÉÎÉÃ ×ÌÅ×Ï (ÐÒÏÔÉ× ÎÁÐÒÁ×ÌÅÎÉÑ ÏÓÉ).

2. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ: Á) y = |x+ 5|; Â) y = (x− 1)3 − 2; ×) y = x2 + 8x+ 14.
3. ðÏÞÅÍÕ y = f(x) + t ÓÄ×ÉÇÁÀÔ ÐÏ ÎÁÐÒÁ×ÌÅÎÉÀ ÏÓÉ Oy, Á y = f(x + t) | ÐÒÏÔÉ× ÎÁÐÒÁ×ÌÅÎÉÑ

ÏÓÉ Ox? îÅÕÖÔÏ ÏÓÉ ÎÅÒÁ×ÎÏÐÒÁ×ÎÙ?
ïÔÒÁÖÅÎÉÅ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ ÁÂÓÃÉÓÓ. æÕÎËÃÉÉ y = [x] É y = {x}

4. úÁÄÁÊÔÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ ÆÕÎËÃÉÀ, ÇÒÁÆÉË ËÏÔÏÒÏÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÎ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ ÁÂÓÃÉÓÓ ÇÒÁÆÉËÕ
ÆÕÎËÃÉÉ: Á) y = |x|, Â) y = (x− 1)3 − 2.
ôÅÏÒÅÍÁ 3. çÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = −f(x) ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ ÇÒÁÆÉËÁ ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x) ÏÔÒÁÖÅÎÉÅÍ
ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Ox.

5. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ: Á) y = −x3, Â) y = 5− |x+ 3|
6. úÁÄÁÊÔÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ ÆÕÎËÃÉÀ, ÇÒÁÆÉË ËÏÔÏÒÏÊ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ, ÅÓÌÉ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = |x|:

Á) ÓÄ×ÉÎÕÔØ ××ÅÒÈ ÎÁ 1, Á ÚÁÔÅÍ ÏÔÒÁÚÉÔØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Ox;
Â) ÏÔÒÁÚÉÔØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Ox, Á ÚÁÔÅÍ ÓÄ×ÉÎÕÔØ ××ÅÒÈ ÎÁ 1;
×) ÏÔÒÁÚÉÔØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Ox, ÚÁÔÅÍ ÓÄ×ÉÎÕÔØ ××ÅÒÈ ÎÁ 1; Á ÚÁÔÅÍ ÓÎÏ×Á
ÏÔÒÁÚÉÔØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Ox.
ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. [x] | ÃÅÌÁÑ ÞÁÓÔØ È | ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÎÅ ÐÒÅ×ÏÓÈÏÄÑÝÅÅ È;
{x} = x− [x] | ÄÒÏÂÎÁÑ ÞÁÓÔØ È.

7. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ ÆÕÎËÃÉÊ:
Á) y = [x]; ×) y = [x+ 4]− 6; Ä) y = −[x+ 4];
Â) y = {x}; Ç) y = {x+ 4} − 6; Å) y = 2− {x}.

äÏÍÁÛÎÅÅ ÚÁÄÁÎÉÅ
8. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ ÆÕÎËÃÉÊ: Á) y = |x+ 3|; Â) y = −|x+ 3|; ×) y = 5− |x+ 3|.
9. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ:

Á) y = 1− x3; ×) y = (x+ 2)2; Ä) y = x2 − 4x; Ö) y = 3− [x− 5];
Â) y = (1− x)3; Ç) y = x2 + 2; Å) y = −x2 + 4x; Ú) y = {|x+ 4| − 1}+ [|x+ 4| − 1 ].

10. òÅÛÉÔÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ: [x] = {x}.
11. õÐÒÏÓÔÉÔÅ: Á) {x+ 1} − {x}; Â) [x+ 1]− [x].
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ðÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ ÇÒÁÆÉËÏ×-2
ïÔÒÁÖÅÎÉÅ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ ÏÒÄÉÎÁÔ

1. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ ÆÕÎËÃÉÊ y = {−x} É y = [−x].
ôÅÏÒÅÍÁ 4. çÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = f(−x) ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ ÇÒÁÆÉËÁ ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x) ÏÔÒÁÖÅÎÉÅÍ
ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Oy.

2. úÁÄÁÊÔÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ ÆÕÎËÃÉÀ, ÇÒÁÆÉË ËÏÔÏÒÏÊ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ, ÅÓÌÉ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = |x|:
Á) ÓÄ×ÉÎÕÔØ ×ÐÒÁ×Ï ÎÁ 3, Á ÚÁÔÅÍ ÏÔÒÁÚÉÔØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Oy;
Â) ÏÔÒÁÚÉÔØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Oy, Á ÚÁÔÅÍ ÓÄ×ÉÎÕÔØ ×ÐÒÁ×Ï ÎÁ 3.

3. úÁÄÁÊÔÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ ÆÕÎËÃÉÀ, ÇÒÁÆÉË ËÏÔÏÒÏÊ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ, ÅÓÌÉ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = [x+ 4]− 6
ÏÔÒÁÚÉÔØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Oy.

4. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ ÆÕÎËÃÉÊ: Á) y = [11
3 + x]; Â) y = [11

3 − x]; ×)y = 2− [11
3 − x].

ðÏ ËÁÖÄÏÊ ÏÓÉ ×ÙÂÅÒÉÔÅ ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÏÔÒÅÚÏË, ÒÁ×ÎÙÊ 3 ËÌÅÔËÁÍ.
5. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = −x2 + 2x+ 1.
6. ïÔÍÅÔØÔÅ ÔÏÞËÉ A(−4; −4), ÷(−1; 2), É ó(4; 2). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÆÕÎËÃÉÀ y = f(x), ÇÒÁÆÉËÏÍ

ËÏÔÏÒÏÊ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÌÏÍÁÎÁÑ ABC. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ: Á) y = f(−x); Â) y = f(x+ 2);
×) y = f(2− x); Ç) y = 1− f(x+ 2).

7. ∗ ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ ÆÕÎËÃÉÊ: Á) y = [x2 − 2]; Â) y = [x]2 − 2; ×) y = {x}2 − 2.
äÏÍÁÛÎÅÅ ÚÁÄÁÎÉÅ

8. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ
Á) y = {1; 5 + x}; Â) y = {1; 5− x}; ×) y = −{1; 5− x}; Ç) y = 2− {1; 5− x}.

9. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ
Á) y = |x− 4|+ 1; ×) y = x3 + 3x2 + 3x+ 1; Ä) y = [1

4 − x];
Â) y = −(x+ 2)2; Ç) y = −x3 − 3x2 − 3x; Å) y = 1− [1

4 − x].
10. ïÔÍÅÔØÔÅ ÔÏÞËÉ A(−3; 2), ÷(2; −3), É ó(4; −1). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÆÕÎËÃÉÀ y = f(x), ÇÒÁÆÉËÏÍ

ËÏÔÏÒÏÊ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÌÏÍÁÎÁÑ ABC. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ: Á) y = f(−x); Â) y = f(4 + x);
×) y = f(x− 4); Ç) y = f(4− x); Ä) y = −f(4− x).

11. úÁÄÁÊÔÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ ÆÕÎËÃÉÀ, ÇÒÁÆÉË ËÏÔÏÒÏÊ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ, ÅÓÌÉ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = x2:
Á) ÓÄ×ÉÎÕÔØ ×ÌÅ×Ï ÎÁ 3, ÚÁÔÅÍ ÏÔÒÁÚÉÔØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Oy, Á ÚÁÔÅÍ ÓÄ×ÉÎÕÔØ
××ÅÒÈ ÎÁ 2;
Â) ÓÄ×ÉÎÕÔØ ××ÅÒÈ ÎÁ 2, ÚÁÔÅÍ ÏÔÒÁÚÉÔØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Oy, Á ÚÁÔÅÍ ÓÄ×ÉÎÕÔØ
×ÐÒÁ×Ï ÎÁ 3;
×) ÏÔÒÁÚÉÔØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Ox, ÚÁÔÅÍ ÓÄ×ÉÎÕÔØ ××ÅÒÈ ÎÁ 3, Á ÚÁÔÅÍ ÓÎÏ×Á
ÏÔÒÁÚÉÔØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Ox.


