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ðÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ ÇÒÁÆÉËÏ×-3

íÏÄÕÌÉ
ôÅÏÒÅÍÁ 5. çÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = |f(x)| ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ ÇÒÁÆÉËÁ ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x) ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ:

×ÓÅ ÞÁÓÔÉ ÇÒÁÆÉËÁ ×ÙÛÅ ÏÓÉ Ox ÏÓÔÁÀÔÓÑ ÂÅÚ ÉÚÍÅÎÅÎÉÑ, Á ÞÁÓÔÉ ÎÉÖÅ ÏÓÉ Ox ÏÔÒÁÖÁÀÔÓÑ ÏÔÎÏÓÉ-
ÔÅÌØÎÏ ÜÔÏÊ ÏÓÉ.

ôÅÏÒÅÍÁ 6. çÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = f(|x|) ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ ÇÒÁÆÉËÁ ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x) ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ:
ÞÁÓÔØ ÇÒÁÆÉËÁ ÐÒÁ×ÅÅ ÏÓÉ Oy ÏÓÔÁÅÔÓÑ ÂÅÚ ÉÚÍÅÎÅÎÉÑ, ÞÁÓÔØ ÇÒÁÆÉËÁ ÓÌÅ×Á ÏÔ ÏÓÉ Oy ÕÄÁÌÑÅÔÓÑ É
ÚÁÍÅÎÑÅÔÓÑ ÐÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔØÀ ÇÒÁÆÉËÁ, ÏÔÒÁÖ£ÎÎÏÊ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Oy.

úÁÍÅÞÁÎÉÅ. çÒÁÆÉËÉ ÍÎÏÇÉÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ ÐÏÌÕÞÅÎÙ ÎÅÓËÏÌØËÉÍÉ ÓÐÏÓÏÂÁÍÉ. îÁÐÒÉÍÅÒ, ÇÒÁÆÉË
ÆÕÎËÃÉÉ y = |x| ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ ÇÒÁÆÉËÁ y = x Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÌÀÂÏÊ ÉÚ Ä×ÕÈ ÐÏÓÌÅÄÎÉÈ ÔÅÏÒÅÍ. ðÒÅÄÌÏÖÉÔÅ
Ä×Á ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÓÐÏÓÏÂÁ ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÑ ÇÒÁÆÉËÁ y = |x− 4|

1. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ: Á) y = |x2 − 4x|; Â) y = x2 − 4|x|; ×) y = |x2 − 4|x||.
2. úÁÄÁÊÔÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ ÆÕÎËÃÉÀ, ÇÒÁÆÉË ËÏÔÏÒÏÊ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ, ÅÓÌÉ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x):

Á) ÓÄ×ÉÎÕÔØ ×ÐÒÁ×Ï ÎÁ 3; ÚÁÔÅÍ ÞÁÓÔØ ÇÒÁÆÉËÁ ÓÌÅ×Á ÏÔ ÏÓÉ Oy ÕÄÁÌÉÔØ É ÚÁÍÅÎÉÔØ ÐÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔØÀ
ÇÒÁÆÉËÁ, ÏÔÒÁÖ£ÎÎÏÊ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Oy;
Â) ÞÁÓÔØ ÇÒÁÆÉËÁ ÓÌÅ×Á ÏÔ ÏÓÉ Oy ÕÄÁÌÉÔØ É ÚÁÍÅÎÉÔØ ÐÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔØÀ ÇÒÁÆÉËÁ, ÏÔÒÁÖ£ÎÎÏÊ ÏÔÎÏÓÉ-
ÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Oy; ÚÁÔÅÍ ×ÅÓØ ÇÒÁÆÉË ÓÄ×ÉÎÕÔØ ×ÐÒÁ×Ï ÎÁ 3;
×) ÓÄ×ÉÎÕÔØ ××ÅÒÈ ÎÁ 3; ÚÁÔÅÍ ÞÁÓÔØ ÇÒÁÆÉËÁ, ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÎÕÀ ÎÉÖÅ ÏÓÉ Ox, ÏÔÒÁÚÉÔØ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ
ÜÔÏÊ ÏÓÉ;
Ç) ÞÁÓÔØ ÇÒÁÆÉËÁ, ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÎÕÀ ÎÉÖÅ ÏÓÉ Ox, ÏÔÒÁÚÉÔØ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÜÔÏÊ ÏÓÉ; ÚÁÔÅÍ ÓÄ×ÉÎÕÔØ
ÇÒÁÆÉË ××ÅÒÈ ÎÁ 3.

3. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ: Á) y = |x− 4| − 2; Â) y = ||x− 4| − 2|; ×) y = |||x− 4| − 2| − 1|.
4. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ: Á) y = {|x| }; Â) y = [|x| ]; ×) y = | [x]|.
5. îÁ ÄÏÓËÅ ÉÚÏÂÒÁÖÅÎ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ ÆÕÎËÃÉÊ:

Á) y = f(x+ 3); ×) y = f(−|x|+ 3); Ä) y = f(−||x| − 3|+ 3);
Â) y = f(−x+ 3); Ç) y = f(−|x− 3|+ 3); Å) y = |f(−||x− 6| − 3|+ 3)|.

6. îÁ ÄÏÓËÅ ÉÚÏÂÒÁÖÅÎ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ ÆÕÎËÃÉÊ:
Á) y = |f(x+ 2)|; ×) y = f(|x+ 2|); Ä∗) y = f(1− |x+ 2|);
Â) y = f(|x|+ 2); Ç) y = f(|1− x|+ 2); Å∗) y = |f(1− x)|+ 2.

7. ðÏÞÅÍÕ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = f(|x|) ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÎ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Oy, Á ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = |f(x)|,
×ÏÏÂÝÅ ÇÏ×ÏÒÑ, ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÍ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Ox? ïÓÉ ×Ó£-ÔÁËÉ ÎÅÒÁ×ÎÏÐÒÁ×ÎÙ?

8. ëÁË, ÚÎÁÑ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x), ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË |y| = f(x)?
íÎÏÖÅÓÔ×Á ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ

ôÅÏÒÅÍÁ 7. çÒÁÆÉË ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ |y| = f(x) ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ ÇÒÁÆÉËÁ ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x) ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁ-
ÚÏÍ: ÞÁÓÔØ ÇÒÁÆÉËÁ ×ÙÛÅ ÏÓÉ Ox ÏÓÔÁÅÔÓÑ ÂÅÚ ÉÚÍÅÎÅÎÉÑ, ÞÁÓÔØ ÇÒÁÆÉËÁ ÎÉÖÅ ÏÓÉ Ox ÕÄÁÌÑÅÔÓÑ
É ÚÁÍÅÎÑÅÔÓÑ ×ÅÒÈÎÅÊ ÞÁÓÔØÀ ÇÒÁÆÉËÁ, ÏÔÒÁÖ£ÎÎÏÊ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ Oy.
ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË, ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ËÏÔÏÒÙÈ ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÔ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÀ:

9. Á)|y| = x2 − 4x; Â) |y| = |x2 − 4x|; ×) |y + 1| = |x2 − 4x|.
10. Á) |y| = x; Â) |y| = |x|; ×) |y| = 3x− 2; Ç) |y| = |3x− 2|.
11. Á) |2y + x− 5| = |4y − 3x+ 3|; Â∗) y2 + 6y + 8 = x2 − 2x.
12. Á) (x− 1)(y + 2) = 0; Â) (x− 1)(|y|+ 2) = 0; ×) (|x| − 1)(y + 2) = 0; Ç) |x− 1|(y + 2) = 0.
13. Á) |x|+ |y| = 4; Â) |y| − |x| = 3; ×) |x| − |y| = 3; Ç) ||x| − |y|| = 3.

äÏÍÁÛÎÅÅ ÚÁÄÁÎÉÅ
ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ (ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ):

14. Á) y = |2x+ 3|; Â) y = ||2x+ 3| − 1|; ×) y = |||2x+ 3| − 1| − 2|.
15. Á) y = |x2 − 6x+ 5|; Â) y = x2 − 6|x|+ 5; ×) |y| = x2 − 6x+ 5; Ç) |y| = |x2 − 6x+ 5|.
16. îÁ ÄÏÓËÅ ÉÚÏÂÒÁÖÅÎ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = f(x). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ ÆÕÎËÃÉÊ:

Á) y = f(|x| − 2); ×) y = |f(x− 2)|; Ä) y = 2− f(x); Ö) y = f(2− |x|).
Â) y = f(|x− 2|); Ç) y = ||f(x)| − 2|; Å) y = f(2− x);

á ÔÁËÖÅ ççú 9.52(Â,Ç), 9.53(Á), 9.54(Á), 9.55(Á,×), 9.61(Â).


