
òÅÛÅÎÉÑ ÚÁÄÁÎÉÑ ÐÒÏÛÌÏÊ ÎÅÄÅÌÉ.

1) ïËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÏÐÉÓÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ O, ÕÇÏÌ AOC ÒÁ×ÅÎ 60◦. ÷ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC ×ÐÉÓÁÎÁ
ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ M . îÁÊÄÉÔÅ ÕÇÏÌ AMC.

òÅÛÅÎÉÅ: ðÕÓÔØ ∠ABC = �. ôÁË ËÁË M | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÓ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÔÏ
∠AMC = 180◦ − (∠MAC + ∠MCA) = 180◦ − ∠BAC + ∠BCA

2 = 180◦ − 180◦ − �
2 = 90◦ + �. éÔÁË, ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ ÎÁÊÔÉ

�. úÄÅÓØ ÅÓÔØ Ä×Á ÓÌÕÞÁÑ. åÓÌÉ O É B ÌÅÖÁÔ × ÏÄÎÏÊ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ AC, ÔÏ � = 1
2∠AOC = 30◦. éÎÁÞÅ,

� = 1
2∠AOC = 150◦. éÔÁË, ïÔ×ÅÔ: 105◦ ÉÌÉ 165◦.

2) ÷ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÕÇÏÌ A ÒÁ×ÅÎ 45◦. éÚ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎÙ BC ÏÐÕÝÅÎ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ MN ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÕ AC.
ðÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× MNC É ABC ÏÔÎÏÓÑÔÓÑ ËÁË 1 : 8. îÁÊÄÉÔÅ ÕÇÌÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

òÅÛÅÎÉÅ: ÷ÏÚÍÏÖÎÙ Ä×Á ×ÁÒÉÁÎÔÁ: ∠C ÏÓÔÒÙÊ É ∠C ÔÕÐÏÊ. ÷ ËÁÖÄÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÐÒÏ×ÅÄ£Í ×ÙÓÏÔÕ BH.
ôÁË ËÁË BH = 2 ·MN (ÓÒÅÄÎÑÑ ÌÉÎÉÑ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ×Ä×ÏÅ ËÏÒÏÞÅ ÏÓÎÏ×ÁÎÉÑ), ÔÏ SBCH = 4 · SMNC = 1

2SABC . åÓÌÉ
ÕÇÏÌ ÏÓÔÒÙÊ (ÌÅ×ÙÊ ÒÉÓÕÎÏË), ÔÏ ÏÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ H | ÓÅÒÅÄÉÎÁ AC, ÞÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ ÕÇÌÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC
ÓÕÔØ 45◦, 45◦ É 90◦.
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éÎÁÞÅ (ÒÉÓÕÎÏË ÓÐÒÁ×Á), AH = BH, ÔÏ ÅÓÔØ tg ∠BCH = BH

CH = 3. ÷ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ∠C = 180◦−arctg 3 ôÁË ÞÔÏ ïÔ×ÅÔ:
45◦, 45◦ É 90◦ ÉÌÉ ÖÅ 45◦, 180◦ − arctg 3 É arctg 3− 45◦.

3) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÒÁÄÉÕÓÏ× 5 É 2 ×ÎÅÛÎÅ ËÁÓÁÀÔÓÑ. ðÒÑÍÁÑ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÍÅÎØÛÅÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ × ÔÏÞËÅ A É ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ
Â�ÏÌØÛÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ × ÔÏÞËÁÈ B É C, ÐÒÉÞ£Í BC = AB. îÁÊÄÉÔÅ AC.

òÅÛÅÎÉÅ: ðÕÓÔØ O1 | ÃÅÎÔÒ ÂÏÌØÛÏÊ, Á O2 | ÍÁÌÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. ïÐÕÓÔÉÍ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ O1T ÎÁ
BC, T | ÓÅÒÅÄÉÎÁ BC. ðÕÓÔØ CT = TB = x, AB = 2x. ôÅÐÅÒØ ÏÐÕÓÔÉÍ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ O2L ÎÁ O1T . ÷ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ
O1O2T ÐÏ ÔÅÏÒÅÍÅ ðÉÆÁÇÏÒÁ ÉÍÅÅÍ: (

√
25− x2 − 2)2 + 9x2 = 49. õÐÒÏÝÁÑ, Ó×ÏÄÉÍ ÅÇÏ Ë

√
25− x2 = 2x2 − 5, ×ÏÚ×ÏÄÉÍ

× Ë×ÁÄÒÁÔ É ÎÁÈÏÄÉÍ x =
√

19
2 . ïÔÓÀÄÁ AC = 4x = 2

√
19. ïÔ×ÅÔ: 2

√
19.

1


