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Ïðîãðàììà çà÷¼òà

Òåîðåòè÷åñêàÿ ïðîãðàììà çà÷¼òà ïîäåëåíà íà 3 ÷àñòè: ìèíèìóì, I äîïîëíèòåëüíàÿ ÷àñòü è II äîïîëíèòåëü-
íàÿ ÷àñòü. Îñâîåíèå ìèíèìóìà ÿâëÿåòñÿ äîñòàòî÷íûì óñëîâèåì äëÿ ïîëó÷åíèÿ îöåíêè ¾óäîâëåòâîðèòåëüíî¿.
Îñâîåíèå I äîïîëíèòåëüíîé ÷àñòè äîñòàòî÷íî (ïðè óñëîâèè õîðîøåé óñïåâàåìîñòè â òå÷åíèå ÷åòâåðòè) äëÿ
îöåíêè ¾õîðîøî¿. II äîïîëíèòåëüíàÿ ÷àñòü â îñíîâíîé çà÷¼ò íå âõîäèò è å¼ îñâîåíèå òðåáóåòñÿ äëÿ æåëàþùèõ
ïîëó÷èòü îöåíêó ¾îòëè÷íî¿ (è äëÿ òåõ, êòî õî÷åò ãëóáæå ðàçîáðàòüñÿ â ïðîéäåííîì ìàòåðèàëå ,).

Ìèíèìóì

1) Ìåòîä ìàòåìàòè÷åñêîé èíäóêöèè: ïðèíöèï íàèìåíüøåãî ÷èñëà è åãî èñïîëüçîâàíèå äëÿ äîêàçàòåëüñòâà
óòâåðæäåíèé ñ íàòóðàëüíûì ïàðàìåòðîì.

2) Ñóùåñòâîâàíèå ðàçëîæåíèÿ öåëîãî ïîëîæèòåëüíîãî ÷èñëà íà ïðîñòûå ìíîæèòåëè.

3) Ñóùåñòâîâàíèå íåïîëíîãî ÷àñòíîãî è îñòàòêà ïðè äåëåíèè íà íåíóëåâîå öåëîå ÷èñëî.

4) Ñóììà öåëûõ ÷èñåë îò 1 äî n: èíäóêòèâíîå äîêàçàòåëüñòâî ôîðìóëû.

5) Ïîíÿòèå ïîñëåäîâàòåëüíîñòè. ßâíàÿ è ðåêóððåíòíàÿ ôîðìû çàäàíèÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè.

6) Çàäà÷à ïðî ïóòåøåñòâåííèêà (ïðèíöèï êðàéíåãî).

7) Îïðåäåëåíèå îòíîøåíèÿ äåëèìîñòè è äîêàçàòåëüñòâî îñíîâíûõ åãî ñâîéñòâ:
à) a | a; á) èç a | b è b | c ñëåäóåò a | c; â) èç a | b ñëåäóåò a | xb; ã) èç a | b è a | c ñëåäóåò a |(b + c).

8) Îñíîâíàÿ òåîðåìà àðèôìåòèêè: ôîðìóëèðîâêà. Ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ñòåïåíåé ïðîñòûõ ìíîæèòåëåé ïðî-
èçâåäåíèÿ ab ðàâíà ñóììå ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé ñòåïåíåé ïðîñòûõ ìíîæèòåëåé a è b. ÍÎÄ è ÍÎÊ, èõ ïîñëå-
äîâàòåëüíîñòè ñòåïåíåé ïðîñòûõ ìíîæèòåëåé.

9) Óìåíèå ðåøàòü çàäà÷è, ïîäîáíûå òåì, ÷òî äàâàëèñü íà ïðîâåðî÷íûõ ðàáîòàõ.

I äîïîëíèòåëüíàÿ ÷àñòü

1) Ìåòîä ìàòåìàòè÷åñêîé èíäóêöèè: àêñèîìà èíäóêöèè Ïåàíî è ìåòîä èíäóêöèè íà å¼ îñíîâå. Áàçà è øàã
èíäóêöèè.

2) Àêñèîìà Ëîâåðà (î ðåêóððåíòíîì îïðåäåëåíèè ïîñëåäîâàòåëüíîñòè).

3) Ñóììà êâàäðàòîâ è êóáîâ öåëûõ ÷èñåë îò 1 äî n.

4) Îñíîâíàÿ òåîðåìà àðèôìåòèêè: äîêàçàòåëüñòâî.

5) Çàäà÷à ïðî ñðåäíåå àðèôìåòè÷åñêîå è áåñêîíå÷íîå êëåò÷àòîå ïîëå (ïðèíöèï êðàéíåãî).

II äîïîëíèòåëüíàÿ ÷àñòü

1) Ðåêóððåíòíîå îïðåäåëåíèå ñëîæåíèÿ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë. Äîêàçàòåëüñòâî ñî÷åòàòåëüíîãî è ïåðåìåñòè-
òåëüíîãî çàêîíîâ ñëîæåíèÿ.

2) Íåêîòîðûå ñëîæíûå ôîðìû ðåêóðñèè (â ñîîòíîøåíèè èñïîëüçóþòñÿ íåñêîëüêî ïðåäûäóùèõ ÷ëåíîâ, âñå
ïðåäûäóùèå ÷ëåíû, íîìåð ÷ëåíà). Èõ ñâåäåíèå ê ïðîñòîé ðåêóðñèè.

3) Ïðåäïîðÿäîê íà ìíîæåñòâå öåëûõ ÷èñåë, ïîðîæä¼ííûé îòíîøåíèåì äåëèìîñòè: ýêâèâàëåíòíîñòü ÷èñåë,
ìèíèìàëüíûå è ìàêñèìàëüíûå ÷èñëà, óíèâåðñàëüíûå îáùèå äåëèòåëè è êðàòíûå. Ñóùåñòâîâàíèå ÓÎÊ è
ÓÎÄ äëÿ ëþáîé ïàðû ÷èñåë. Ëåììà (Åâêëèäà) î òîì, ÷òî åñëè a | bc, òî åñëè a è b âçàèìíî ïðîñòû, òî a | c.

×òî ïî÷èòàòü?

1) Ìàòåðèàëû óðîêîâ (sk1543.narod.ru).

2) Âèêèïåäèÿ: en.wikipedia.org. Ñòàòüè: Mathematical induction, Recursive de�nition, Natural number object,
Fundamental theorem of arithmetic, Least common multiple.

3) Ð. Êóðàíò, Ã. Ðîááèíñ. ×òî òàêîå ìàòåìàòèêà?

4) Ä.Î. Øêëÿðñêèé, Í.Í. ×åíöîâ, È.Ì. ßãëîì. Èçáðàííûå çàäà÷è è òåîðåìû ýëåìåíòàðíîé ìàòåìàòèêè.
Àðèôìåòèêà. Àëãåáðà.

5) Â.Ã. Áîëòÿíñêèé, À.Ï. Ñàâèí. Áåñåäû î ìàòåìàòèêå.

6) Áèáëèîòå÷êà ÊÂÀÍÒ, âûïóñê 102. À.Â. Ñïèâàê. Àðèôìåòèêà.

7) À. Øåíü. Ìàòåìàòè÷åñêàÿ èíäóêöèÿ.

8) À.Â. Øàïîâàëîâ. Ïðèíöèï óçêèõ ìåñò.
Êíèãè ñ 3 ïî 8 ìîæíî ëèáî ñêà÷àòü èç èíòåðíåòà, ëèáî êóïèòü â ìàãàçèíå �Ìàòåìàòè÷åñêàÿ êíèãà� â

ÌÖÍÌÎ ïî àäðåñó: Áîë. Âëàñüåâñêèé ïåð., 11. Èíòåðíåò-ðåñóðñû ÌÖÍÌÎ: http://www.biblio.mccme.ru,
http://www.mccme.ru, http://math.ru.


