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Õîðîøàÿ

1. Èìåþòñÿ íàòóðàëüíûå ÷èñëà n è a. Èçâåñòíî, ÷òî a2 ïðè äåëåíèè íà n äàåò îñòà-

òîê 8, à a3 � îñòàòîê 25. Íàéäèòå n.

2. Ê íàòóðàëüíîìó ÷èñëó N ïðèáàâèëè íàèáîëüøèé åãî äåëèòåëü, ìåíüøèé N , è

ïîëó÷èëè ñòåïåíü äåñÿòêè. Íàéäèòå âñå òàêèå N .

3. Íàéäèòå âñå ïðîñòûå p òàêèå, ÷òî p6 + 6 � ïðîñòîå.

4. Äîêàæèòå, ÷òî èç ïðîèçâåäåíèÿ 1! · 2! · . . . · 100! ìîæíî âû÷åðêíóòü îäèí èç �àê-

òîðèàëîâ òàê, ÷òîáû îñòàâøååñÿ ÷èñëî áûëî òî÷íûì êâàäðàòîì.

5. Íà êàæäîì ïîëå òàáëèöû n× n ñòîèò áóêâà. Èçâåñòíî, ÷òî âñå ñòðîêè ðàçëè÷íû.

Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò ñòîëáåö, ïîñëå óäàëåíèÿ êîòîðîãî âñå ñòðîêè îñòàíóòñÿ

ðàçëè÷íûìè.

6. Â âûïóêëîì ÷åòûð¼õóãîëüíèêå ABCD áèññåêòðèñû óãëîâ ∠A è ∠C ïåðåñåêàþò-

ñÿ íà äèàãîíàëè BD. Äîêàæèòå, ÷òî áèññåêòðèñû óãëîâ ∠B è ∠D ïåðåñåêàþòñÿ íà

äèàãîíàëè AC.

7. a) Äîêàæèòå, ÷òî â âûïóêëîì n-óãîëüíèêå íåëüçÿ ïðîâåñòè áîëåå n−3 äèàãîíàëåé,

íå èìåþùèõ îáùèõ âíóòðåííèõ òî÷åê. Âîïðîñ: ìîæíî ëè â n-óãîëüíèêå ïðîâåñòè n−3

íåïåðåñåêàþùèåñÿ äèàãîíàëè?

b*) Â âûïóêëîì n-óãîëüíèêå ïðîâåäåíî íåñêîëüêî äèàãîíàëåé. Ïðîâåäåííàÿ äèàãîíàëü

íàçûâàåòñÿ õîðîøåé, åñëè îíà ïåðåñåêàåòñÿ (ïî âíóòðåííèì òî÷êàì) ðîâíî ñ îäíîé èç

äðóãèõ ïðîâåäåííûõ äèàãîíàëåé. Íàéäèòå íàèáîëüøåå âîçìîæíîå êîëè÷åñòâî õîðîøèõ

äèàãîíàëåé.

Ìàòåðèàëû, à òàêæå ïîëåçíàÿ èí�îðìàöèÿ åñòü íà ñàéòå:
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