Занятие 2. Признаки делимости.

1. Замените звездочки в записи 72*3* цифрами так, чтобы получившееся число делилось на 45.

2. Замените в числе 2556*369586* звездочки цифрами так, чтобы оно делилось на 36.
3. К числу 15 припишите слева и справа по одной цифре так, чтобы полученное число делилось на 15.
4. Юный бизнесмен Вася положил на счет в банк 3 рубля. Каждый день к счету в этом банке прибавляется количество рублей, равное сумме цифр текущего счета. Когда Вася пришел забирать свой вклад, ему выдали ровно 10000 рублей. Докажите, что его обсчитали.

5. Фея Фёкла вычислила число 2011!=1·2·3·4·...·2011. У полученного числа посчитала сумму цифр, у нового числа опять посчитала сумму цифр, и так далее, до тех пор, пока не получилось однозначное число. Какое однозначное число получила фея Фёкла?

6. Двое по очереди расставляют цифры (возможно, повторяющиеся) в таблицу 1×9. Если получившееся девятизначное число делится на 9, то выигрывает первый игрок, иначе выигрывает второй. У кого есть выигрышная стратегия?

7. Может ли число, записываемое при помощи 200 нулей, 100 единиц и 100 двоек, быть полным квадратом? 
Домашнее задание.
8. Среди прапрадедушкиных бумаг найден счет:  72 курицы – *61 руб. 9* коп. Первая и последняя цифра суммы, выражавшей стоимость 72 куриц, неразборчивы и заменены звездочками. Сколько стоила одна курица?
9. Сколько имеется четырехзначных чисел, которые делятся на 45, а две средние цифры у них – 97?

10. Фея Фекла загадала натуральное число. Затем она проделала следующие операции: из загаданного числа вычла сумму его цифр, из полученного числа снова вычла сумму его (полученного числа) цифр и т.д. После одиннадцати таких вычитаний получился нуль. Какое число было загадано?
11. В результате некоторой перестановки цифр число уменьшилось в три раза. Докажите, что исходное число делилось на 27.

12. Дано 8 трехзначных чисел. Докажите, что из них можно выбрать два и записать их подряд таким образом, что получившееся шестизначное число будет делиться на 7.

