Занятие 3. Признаки делимости.

1. Найдите наименьшее число, кратное 45, десятичная запись которого состоит только из единиц и нулей.

2. Последняя цифра квадрата натурального числа равна 6. Докажите, что его предпоследняя цифра нечетна.

3. Докажите, что если записать в обратном порядке цифры любого натурального числа, то разность исходного и нового числа будет делиться на 9.

4. Докажите, что число 
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 – составное.

5. Вася написал на доске пример на умножение двух двузначных чисел, а затем заменил в нем все цифры на буквы, причем одинаковые цифры - на одинаковые буквы, а разные - на разные. В итоге у него получилось АБ×ВГ = ДДЕЕ. Докажите, что он где-то ошибся. 

6. А – шестизначное число, в записи которого по одному разу встречаются цифры 1, 2, 3, 4, 5, 6. Докажите, что А не делится на 11.

7. В десятизначном числе все цифры встречаются по разу. Может ли оно делиться на 11?

8. Двое по очереди расставляют цифры (возможно, повторяющиеся) в таблицу 1×9. Если получившееся девятизначное число делится на 11, то выигрывает первый игрок, иначе выигрывает второй. Кто выиграет при правильной игре.

Домашнее задание.

1. Докажите, что число 111…11 (2n единиц) – составное.

2. Найдите наименьшее натуральное число, делящееся на 36, в записи которого встречаются все 10 цифр.

3. Существует ли число, оканчивающееся на 11, которое делится на 11 и имеет сумму цифр, равную 11?

4. Докажите, что степень двойки не может оканчиваться четырьмя одинаковыми цифрами.

5. Пусть 
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 – различные цифры. Докажите, что 
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 не делится на 
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6. Докажите, что разность числа, имеющего нечетное количество цифр, и числа, записанного теми же цифрами, но в обратном порядке, делится на 99.
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